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e Tirev Karma ¢ Polinom Fonksiyonlarin
Grafikleri
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Sevgili Ogrencimiz,

Simdi sira geldi yilin en kapsamli konularindan biri olan tiireve. Ogrenci-
ler arasinda en ¢ok dedikodusu yapilan konulardandir. Duyduklarini bir
kenara birakarak tiim benliginle odaklanman gereken bir konudur. Tiirev-
de yasayacagin sikintilar, fonksiyon, parabol, denklem, polinom veya ana-
litik geometri ile alakali sikintilar olabilir. Bu durumun farkina varamaz-
san sen de bir ¢ok é6grenci gibi tiirev konusunu giinah kegisi ilan edebi-
lirsin. Tiirevde farkinda olmadan soru tipi ezberleyen, sadece tanidigi so-
ru kaliplarinda istahli olan bir 6grenci profili vardir. Bu profilden, bol bol
yorum yaparak, zaman zaman bir soruya ¢ok daha fazla zaman harcaya-
rak, c6zemedigin sorulari gerekirse calistigin yerde goériinen bir yere ya-
pistirip ara ara bakarak kurtulmalisin. Daha énce hi¢ karsilagsmadigin bir
soru tipi karsisindaki yorum giiciin senin en 6nemli 6zelligin olacaktir.
Uzun bir yolun bu ilk adiminda sana, minimum stres ve maksimum basa-
ri diliyoruz.
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TUREVIN UMIT TANIMI
Test =
]

1. f(x) =x2 olmak lizere, 4. ftarevienebilir bir fonksiyon olmak iizere,
f(x) —1(2) - f(x+3h) —f(x)
_ im ———
x-2 X—2 h-0
foa=x* , f@=% Lim Eﬂlﬁi;m h 0'e yotlasrken
hs0 h 1
da O a yabk
Lim (J_) Lim M 2h Jevasir
X2 xX>2
rDahJ\s\‘qu
'E(M") $'ex) ool
h—-)o al
R (oexan) = §() _ _ a. —F (R)
A L 220
o n
F'ex)
2. f(x)=3x—1 olmak lizere, 5. ffonksiyonu a noktasinda tlrevli olmak lizere,
lim w im M
h-0 X—a X—a
‘F(’X') = gx"i
f‘(’xﬂn) =3(xth) -l = Ix+3h -L x Lirm G(ﬂ - F(ﬂ)'(%ﬂ*‘f;@)
- X0 A -0
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> 4fe). fha
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3. fturevlenebilir bir fonksiyon olmak tzere, 6. f(X) =x2+x + 1
f(x) —1(2) fonksiyonu veriliyor.

X—2 X2—4

Lim ﬁﬂ_‘}_(&)= -f-'(q)
x>t RN ,gmsg #(Hh\:“-\'h\a((‘\'h) +\

’ (L) = W 43N0 +3
Lo F0-R0) i TR0 L £

g (-2)(x2) x>z XL A2 xX42.
#2) 2 Lien W5nia—q - W(n+9) _
- {Z'(aﬁ.'/4 h>0 N Twiso N
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TUREVIN UMIT TANIMI

| Test
|
7. Asagida f(x) fonksiyonuna x = 2 apsisli noktasindan teget 9. y =1{(x) fonksiyonuna apsisi 3 olan noktasindan cizilen te-
cizilmigtir. get dogrusunun denklemi x = 6y + 5 tir.
Ay

y=1(x) 1 .
X=63+5 - 3=-‘-%—6—

E L’ %= 4 noklasnda aizilen

135° '
=] > X 463‘\:.4«\ es\'m\' § @)= '/6 di-

0

- -fm--F(a) iy P - $(3) 3 Umffm—‘r(:\
T = x—3
. Lo\ = f12) 216 x»3 > -L x20 5 *>3
L et P br:n
o 3.4 ()
_ A

1?(70 —?m\:odo-suna x=0 veoktasin o
Cizilen -l~<5e+\n ei (Teae.hn x

ebrens ile pozﬂ-fﬁ 5onl.u j“P"’@‘ ocIMN
Fanjant- ol.a’éj‘m)

/ 1o ¥ 10. fturevlenebilir bir fonksiyondur.
‘? (g)=ren45 = < f2+h)—1(2)

= m —=
w h—0 3h
-
/‘ gt e
= esitligi veriliyor.
=

8. Ay o

y =1 I ffonksiyonuna x = 2 apsisli noktadan cizilen tegetin

egimi 5 tir.
. f(2) =15

m tim — =M@

/_1 0 2 m X=2 ox2_3x—2

Lien R (244) - fF(').j= 5

y = f(x) fonksiyonuna apsisi 2 olan noktasindan cizilen te- w0 an
et dogrusu yukarida verilmistir. > 4 ?(’Lﬂn) £ 'L\ =5 =3 '{I’ 2) =%
=fex) ° E:Kh—d x=2. nohosinde
‘ gl crilen deg=HN
’g( %\\mf &5 '+|‘r
0 ~H2)_ ¢!
L {L( S = 4 (2) Dd%\sga 1. oncal 3on\n5) . Snedl ij"‘-‘
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TUREV KURALLARI

Test -1
- |
4, f:R*—R
| ol f(x) = 2vx
n —
-?(ﬂ=a.oc > fxdzan x ;'m—/ P
A= x
] | 4
-4 ,? (4\=__. = Z
,f_(,,a=5,$.x = 15> \E
(
£(-0)=1H
5. f:R* — R olmak lizere,
X2
f(x) = /x
f: R—-{0} — R olmak lzere, \/;
2 2_'__'_& d/‘
f(x) = — _ X 2 3
(x) " £(x) = > = X
x
—lo fld=—-% S p0=—
=
w
=
—10-| - {0 j
,_g_(’x)——lo X = -10.%x = -— - o 6. fx)=ax3+x2—x+a+1
7 fonksiyonu veriliyor.
fi(-1) =6
|
10 \o £0= SoaX+ox — |
_F'(_()=30L—9.—\ =6
f ve g tanimli oldugu aralikta,
- -—8
f(x) = Vx ve g(x)= — Ja:3% o
)= %'
Foa = , _2,
(x)=-1.
2\’— gim=-t-x 7. 10=03+1)(x+2)
3l(x)= “,%_ Gou-?-mm' Hineny
(m(x\.n(n): m' () .a0 4w n'(x)
-f(<0= L
2
t
()= -\ () = 8x* (¥ 42) + (x %)) L
J 1(2 * 2\17:
[ I | - -
,?(l\'\'&(n=‘i"‘ 2 %(053'3"”' 4 =10




TUREV KURALLARI

Test -1

8. Tanimlh oldugu aralikta,
f(x) = (x = 1)(Vx + 1)
Garflﬂ'\\n “Hinenry

1
Lm(x\.ntn) = m'(x) A0 4+ wdx). r\'(?\)

VX +l) + (x—). 24—

I
(Y= 1.
f ( 2Vx

f‘(«\: 2 +0. 2

L
2
9. f:R-{3}—

f(x) =

B Smmin

m(x) ’=
nix)

R —{2} olmak lzere,
2x+1
X—3

Tarean
). n(x) — vatx). Al(x)
nex)

F"“= 2.(x-1) —:f“*“- 1=) {:l“_) = Q-J:‘i:-q_
-3)
T
==“‘-='(ax+b |_ad-bec nu)__i
ex+d ) (exad)? x-3/) (-t
L=
10. Tanimli oldugu aralikta,
F(x) = 2x—1
3x+1
BYdmdn  Tareun
m(x) '= wltx). NG — valx). nl(x)
00x) nex)
’F(’K] 2(2%€) = (Ax-1). Z=> f;(o) 5
(’.lxﬂ)
I !
-_-SSl(OHb ad-b.c 2x—()= 5
ex+d ch*d) VARG TH
11. Tanimli oldugu aralikta,
3x—1 5t 4 -1
f = (%)=z ——
) 2x—4 = % ) 2x-1
BYSmdn  Tirews
m(x) '= valtx). nEx) — valx). Altx)
) r\z(x)
G.()'(x) 4(11(-0—(4’):—0 2 ___)( )(!\--'0
(g
FOTIAN Q-d—"f 4 -| —12+2
extd )7 (e (m 1) -9

({) (NH=-lo

'(°)= 5
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12.

f(x) = ax3 + x2 — 2x + 1
fonksiyonu veriliyor.
d? f(x

dx?

Spea f=ig

,")l‘x\: Qoxtran —0

,F“lx)=6a'x+9.: S -{’-"(4)=60L-tﬂ-=|+

o=2

13. f: R — R olmak Gzere,
f(X)=(x=1)+ (x=2)* (x—3)3
fonksiyonu veriliyor.
4-Jol:  gorpwin  “Hiresinden

2
B f&gg\(ags)i (). (- 4 (V) (=2, 3 (x-1)

.F‘(ﬂ =—1
.2-:_.£|'.
2
9_ X—)Q- (3'/2)
= -\
14, f(x) = (x = DX+ X2+ x + 1)(x2 = x + 1)

.f.{ry) = (x-1). ('quvx+0 . (3% +0

x4 P

F= 6AD. (5340)
$Cx)='x(°-| = 3’(«'): 6.'x5
20e) =6.6 =




TUREV KURALLARI

Test -2
- |
1. f(X) =2x3 = x2 + X + 1

fonksiyonu veriliyor.

RO ULk n ) B Yy
x— (~1)

>x= -\

Pz 6x —ane L

.@'(—D —6+2.4L = 3

2. f:R*— R olmak lzere,

10 = ¥ xvx
‘F("‘):s\‘-\/;? = b’\,?(g - \{;

Poae L 5 #@) = b

AES

3. f(x) = x3 + 3x2 + 3x — 10
fonksiyonu veriliyor.

fi(x) = 12

.fi'(,Q= Ax"tox+ 34 = 12
37\z+b‘x—ﬂ=°
e -3
M= T g =
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4. f(x) = x2 —x + 1
g(x) = x3 +x
fonksiyonlari veriliyor.
£leon = 21
3’(70 = Axtal

("F(‘ﬂ.s(x]) '= _y_"_x)_ 3(-)(\ -+ -T—(X\.a(x)

(?-33'“\ = $(0 g + 0. g0

B M=r.2 41.4=6

5. Tanimli oldugu aralikta,
Vx—1

f(x) =
X% +1

fonksiyonu veriliyor.

BUmin ~urevd

mix) '=
n(XQ
. E‘ﬁ.(—x‘m — (&-1).2%
(’X}:
(0O

w6 .ACK) = wix). n(x)

A2 ()

$a-o

'{"(Q= __34"'____ = ;l(\):i

6. a € R olmak lzere,
f(x) = (@2 + a)x + 2

fonksiyonu veriliyor.

'
—Y—(x'\: (ob4a). X+ 2 > $x) = A4 0L
o+on=6 > olio-6 =O
3 (a+3) (o-D=0

Yo=2

o2 o nin Poyk%

de%en' istermigh.




TUREV KURALLARI

Test-2

7. P(x) bir polinom olmak Uzere,

P(X) + P'(x) + P"(x) = X% + x + 1

10. fx)=ax2—x2+ (b+ 1)x—2x+3

fonksiyonu veriliyor.

Turew i alvan polinomun  Rrecen; - 03alin

Herx € Riginf(x) =0

d°‘°‘3""j‘° P Polinomunun devecen! 2

!
olma. $x)1= 20 — 2 + (o4 0 -2,
Ped) =avibxic |
= - b-
P —20x+i0 oA = (2o 2 o-|
'R = 20 Her x € (R icn  (20-2).% 4b-\ = O
e~ ———

o o

2
2 = -
ox’doxt e 2ax+lo +200 = XX+ | Twm % ler fain .sq\cj\onmnsu {ain

WE1(0+20). X 4 Lot re —_7<1'-nc-” Polinen 200-2=0 =5 o=\

o N . ~ — -
e L 4 “'H"‘T b-1=0 = Y=\
= xex = xCx—1
o=\ P = X = x \ O+ =2
- = b- - (
biza=y \ Limn > 2= N
201tbrcz L Dc=0 /X2L )

8. f(x) = x2 + 1 11. f(x) bir polinom fonksiyondur.

fonksiyonu veriliyor. f(x) # 0 olmak Uzere,

d(f(x)) \2 d?(f(x)) x f(x) = fi(x) * f1(x)
2 e
dx dx? ; )P l
) ey oksele derecell 4ecmi O olgan.
W, grean A glgg FHON e oo
cdx d x> = .-?-Lx\= ax o
2 ; -f—llx\= an o /Xn - %ﬂ'*n-?o-n (n~).x
- o 2n-3
@)= 18.2 > 4x*=36 e e ) =t
q a 4: T n=z2n-3 = n=1
e a2 1L =0.n"n)
Xq-xL=—3 1=0.9.2 = «tx=(L8

9. P(x), ikinci dereceden baskatsayisi 1 olan bir polinomdur.

P(1) =P(@2)

D) = L. (%-0).( X-2) Lk
P = ax4a +

P = 2%-2
(=5




BiLESKE FONKSIYONUN TUREVI

Test -1 |
S
1. f(x) = (3x% - 1)° 4, f(5x — 1) = —x2 + 14x + 3

'an =3n¢7¢) = ‘F‘(x\ = n;jm(x).jlf«\

.?('x\= (ﬂx"_ﬂs% _f_l(i)= 5, (’)x"_|)4‘ 6X

f0=5 2" ¢ = 30.16 =480

1
2. f:R- {E} — R olmak Uizere,

1

f(x) =
¥ (2x—1)°

fonksiyonu veriliyor.

‘F(ﬂ = 3“(7:) = F|(x\ = n;jM('x). 3'{4:\

-5 -6
-F(x\: (2x-0) = ‘f_'(-x\=—5.(1¥—ﬂ -2

= ;'(o)=—5._1.,2_=—10

3. Tanimh oldugu aralikta,

f(x) =¥ x3—x + 1

fonksiyonu veriliyor.

L'

Zf-fx\=\|uh<\ = -F'(x)=
o\uG)

Ax

.’L\[xg—x-n

5 tm=—2== 1,
2\N4

@l(ﬂ =
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(l*- 03)'{x) = F‘(S (xY). 3‘(,.)

§ (5%1) = —x 414143

PUmx-)5 = —2x+1 ¢
5
X= 2 fain

P s=10 3 f(N=2

5. f(x) =2x + 1
31
3

g(x) ==

(303\’(0() = §' (fen). )

#%)ﬂ:l
l(K]— ﬂ_x_a‘ _ ’x’l.
3 T 9 T

(908 (2) = o ($12) . }'(2)
5

_ a5.2 =50

6. x>0 olmak tizere,

f(x) =+ vx+4

— 't9)
=\ = Poy-—2X
# . \J ‘F ) Q\lu(x)
A
alx

4
= ,}'(4\ =4 -
&g oy

! Ne
? (N = P

7. Tanmimlh oldugu aralikta,

f(x) =¥ x++vx
u'ed)

_Q\[ u(s)

:Y.(x\=\lulx\ = .f.'(,a=

1

+
%

2\’ x x¥x

,F‘(*lu\ =

a3
) 4
= (‘):L
v Nz 4B



BiLESKE FONKSIYONUN TUREVI
Test -1

8. £(x) Y Cix+6 12. x#0 olmak lzere,
2
fonksiyonu veriliyor. f(x) = g0x)
I.J(x)
.‘Z(,a l\l“‘x) > £ (K) =, . fonksiyonu veriliyor.
3 v'6) g(1)=0 ve g'(1)=3
2 - “w . Qo(‘
I A%+ L |(0 4 RAbmin +irev alma kundini L vygulayelim.
£(X)= 3—-3—-—2_:> ‘? _S.ﬂ/ ‘},'l(’d= S{x)g_y X — S(X] (
5\@ txt6) A X2
: P2 F2 -9 @)
L
.PI(-\\ =6
\ 1
9. fx) = Yx+3 —2 Fe =3
gx¥) =x3—x+1 5 S'C)a - SX’L—( 13. fve g tlrevlenebilir fonksiyonlardir.
hi) =4 +2 — 1= Bx x_ [ 19 [ 90 [ 0 | g9
0 2 1 1 2
1 \ 1 0 0 1 1
(o o) ) =3‘ (Fneed) Ftne) W 2 | 1| 1 1 0
x
- ! { I (
x=1 icin g (BCn)). Fla). W () = foerge+ (&)1
4 ¢ 3 = L2 Lood
( ] {04 ; ‘—L”_) ¥| 3
| = - 8 =— a2 + (1). =
(RCe)) £ %), 3 =267 o F(0.=3
>3 %‘é"") x 3 1 L
6 ]
10. Tanimli oldugu aralikta,
2(Vx) = 5x2 + 1
Esiigin her il Aorefinun FHrevini aloLim
( ._4_ =10 x 4 _ @
1P(W).¥(JT).1{; 14, glx+1)= =
x=4 ian 2 BE) %'(2\. 1 - 40 fonksiyonu veriliyor.
o1 fi(2) = g'(5) =
Pea). k) = §O %= g icin 3(5) {’-(9.] > #2)=2,96)
11. B3(3x)=x2—x+7
. "% — L
Es‘h.‘s";n her iki harafimn FHirentni olalim. 3'(9.)(4—0.9_: foo.x X;F(ﬂ
sg(m {L(m 9= a%-1 ,
ves tn 3P0 .£1019).52 9 - , _fma- £z
3 ‘ x=4 iecin 3(51.9____,—4-
f(l5)=3

6 4-?12) 2= -3




BiLESKE FONKSIYONUN TUREVI

Test-2

1.

f(2X+ 1)=X3—3X+4
esitligi veriliyor.

E.s-'-'-\iam her iki ’lhm%mr\ ~reving G\O/QAM.

2. ‘r'l(.'lxﬂ\ =8¢-3
=2 iain

23N=9 > fm=2

|

f(x) + f(3x —4) = x2 = 3x + 1

esitligi veirliyor.

Es’+h’§-‘n her ik ")\amge-mn ~onevint' alafim,

| [
-ch\-ra.f (Ox—4) = 2x-3

xX=2 fiain

plo) +8.£'@) = L
4Rt =1 = .f-'(o.):l‘—*

f(3x) = (x~2) + g(¥)

esitligi veriliyor.

3(9.\ =12

Esitigin ner der ’}nm,%mr\ Fareving afo&m_

J

3. f- (3x) = -L.‘j(x\-\- (‘x—n\.s'('x)
3P = g@+o > q ple)=12
Tz Flo=4
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4.

f: R-{0} — R—-{0} fonksiyonu tlrevlenebilir bir
fonksiyondur.

f(2) = -2 ve fI(2) =

J('ﬂ— ,S’_(&)

Eiv}\.gm her \\c.u "f’Qr“d’ N +ure»m. Olo.&m

43(« —‘F ‘F(”‘\> (J.rf(ﬂ $R) % — R ox))

XL
o (et - F)
yﬂ=F(7r>-( "

' b—4\_ _ “2) =-10
go-4'(D. (F5f)=-0
y=x
X = 212
i
de Jpay
dy _ dy o = ax. 4t x=24%
T_ _J;.dt 4+=4 faln x=
=0
R= 2.

_22.4A=06,
m=x2-1
n=m?-m+1
f(n)=(n+1)°-3
ae | _
el PR
df df dn  dm
dx T dn dm Jdx

=4 fab
R e

= 2.2.(-H.2=-8




BiLESKE FONKSIYONUN TUREVI

| Test -2
7. fturevlenebilir bir fonksiyon olmak Uzere, 9. Tanimli oldugu aralikta,
f(—x) = —f(x) esitligi verilsin. f(x) = Yx+2+2/x+1
Esitligin iki tarafinin tiirevi alinirsa; APARSYE A kol

8.

fi(=x) + (1) ==F(x)
fi(—x) = fI(x)

esitligi bulunur.

I.  Negatif degerli fonksiyonlarin tirevi pozitif degerli bir
fonksiyon olur.

Il. Tek fonksiyonlarin tirevi bir ¢ift fonksiyon olur.

lll. Azalan fonksiyonlarin tirevi artan fonksiyon olur.
_P(-x):—eF{fx,) Ise —F -J-eh &\kdsz&ur“
2= }ex) ise £ cifh zfmkaé\jmduh

,\2(_%\ - —HR) > Tk ’g“b?m

,Y-‘('x).(-w = —f-l{’x) > Turewi alinda.

2'(—x) 5 Gyt forkoyen
oldu.

rb“‘&jbw\a Yalniy I QLo'_S‘udun

+'(fx\ =
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Uygun kosullarda tanimli y = f(x) fonksiyonu igin,

f(0)=3 ve f(0)=0

2
& %"(w\) -
dn

xX=0

2% forbigoun T mertebedon iren

0 ). 210 (1. Hanev
2 ( pha) )+ 0. ,“."(7‘\) B L
=0 Iian II
2 ( f-‘(o). ‘F'(o') ~ fi’-lo) ) {_”(033 =2 (3 A+ 0_3F (o\)
- 18

) ¥L el

S raob =
4(*\: 4\1 x4\ ""

A

\

()= —=—
= = 2\[x+L

T,

q.
10. Gercek sayilar kiimesi tizerinde tanimli ve tirevli f fonksi-
yonu igin,
o f(x+y)=f(X) +f(y) +xy *ve glemn yeri <Sukginck
' Fya)= 449 < o +ypx
e f(0)=3 4 =" U o
hangy z:‘m:‘_es "f?_:;m_v
x déizkenine ghre, Harew (TN S ok
alalim.

_F'(,,H:’) = ‘f.'('x) +94

=0 ’d='L alnwrsQ

"P‘(ﬂ_‘f,‘{f)*i =4,
3

11. Gergel sayilar kimesi tizerinde tlrevlenebilir bir f tek fonk-
siyonu icin,

f(1)=4
fi(1) =6

esitlikleri veriliyor.

PRI SR

Pi=4 e fokgiyon okiBunchn .;'(.n=-4
glne-¢ Fcitt Foraipn oihGondan FD == 8

9(@='x.-F( x)
Esiigin her & Jo

a’(ﬂ: 4.t + . 4430

x=~1 lain '
j(-\)=»\2(.,)- g-0 > 5(—0:-—4-\-6
=y

rhqﬁn“’\ '—\'\-JM/‘“‘ dQ{‘lm -

-6 =>9|(_‘\=Q_

+‘(a] c.n;,e‘l- 'g”‘k“.:jh.



TUREV-SUREKLILIK iLiISKiSI

Test
- |
1. Ay
""" *
0 a b o o X

Sekilde, y = f(x) fonksiyonunun grafigi verilmistir.
o, c gy b ) d

/

sbreksy: limitsio . surety ama

Sivni nokto °|dnfq\uﬂdor\ _

OldGuby OldAgran

Q,\a,c,d notdalomnda.  ~hareusi 2z

2. AY
] EEEEEEERRE -
----- VANV
-1 0 2 3 4 5 > X
y =1f(x)
Sekilde, y = f(x) fonksiyonunun grafigi verilmistir.
Airerd olwasina ragMmen Hivevsiv
nochalar swrt nolctalorall™
x=2 Ve X=4 nolkdalar dirm
3. f(x) = — =3
X2 —6x+m

/

Tomms1 = olwawmas: Yan

ALO olvaad:

ksl ovvomas)
3€r<\LifT

16-4.m<0 = 6<L4m =D vwd)

\CiLM\TEMATIK

—

,(m_@/\\‘/;m . \l/%(""l
/] i

4. Asagida bes farkli fonksiyonun grafigi gosterilmistir.

X ) AY )( 1)) AY
Y2 y=90
0 * %74”
0
J — ————
Gno 130@  GnB [ H-O
\/ 1)) AY y=hx) \/ V) AY
—
0 X va
O"' 0
j —_— “:;':’;" y = k(x)
Fr@ fr® T RO

M. 8ncyle ik 4arabtada e%im poaiki f
V\ﬁ.‘\ﬂ% ops slerde &r\\@:’dm doha

r

amao
vz

do(aszla cevap T ve N Hur

VG ve kG »]?mlu(.'jman

ar

5'\/'.[. £60 ve 00 Waﬁ herhangy bir 4
ree) 6Qyust fain —irerverekilir e

Hlo) =8 @) %# $o g ()= Fal+g ca)

8\ o) = 3‘ (o) ol d&i\.\n don C‘F‘\'S)OQ TUREVLIDIR
><IT «(F9m 'f"mﬂﬂ’“"’ a Meed sgys fan ~irevencpilir e
.?I(a-\-) _el (OL"') - ’F 'CQ_) _\9! (a-) sdqlonr amo
,F'(or*\ =-F'(or) “e 3'(o.ﬂ= llg) dmok 2orunde

xX=0O &Q St
nokta Sludur

o cga—-}-uywdok

ex

|
¥R, gone (@;)=z PN i

{cin Yonmie .

Taresli stwak 2orunda g .




PARCALI VE MUTLAK DEGER

| FONKSIYONUNUN TUREVi
Test
1. () = 4x—2 , x> 1 4., AY
X2+ X , X<1
y =1(x)
fonksiyonu veriliyor. /
h—
Snce Sdreciilic. tesk Oﬂpﬂhlﬂ. N\ 2 X
sbredilik kosvlu 0 i g
Loim ‘Fhﬂ: Lim foa = fa) ( so—ﬂbf\d‘o{‘. 3 P 1 ___xi/
x—{? x4~ —_— - :
—S— i 2 i

e ve Airent bakalim.
Say ve Sel ne peEat Yukarida, f(x) fonksiyonunun grafigi verilmistir.

1 v o
o) = $0) ax+2, x<2
{ ? ! 9(x) —{
(4-x—2)\x=‘ = (x"xx)\xd ax®+x+a, x=2
4 ! (2t \)lx__‘ fonksiyonu tanimlaniyor.
- §og Rk xca meiiasnds s oe
xz) noktasindo Harew yokturs Lim $R) 4 Lim g(x) = Lim ) +Um g0 = fia)g9(2)
x2% x-22% x- 2 X2
— [EN— —_—
2. f(X):{x2+nx+2 , X=2 -2 @-OHQ-*“) = -1 + (2a12)
— |
mx+n , x<2 Sow - 20 + L => q=_3_
Tom geruek 5"‘\5"“": e :d“ju"hn < sl +2 , x <2 x=4 iain Finew
X=2 nokhiasinde Hirentidkiv = ) = =3
— < J 2o, x%2 8((")‘ =4, 30}
Once Sireklilik_ kosulunu S‘“‘j‘“hhm' = J a
4 =
Lim -?(x\: Lim +x) = #(2) E‘
x>t X2 2o =|x-3]
—~" m-n=6 o
4+ 202 =2m+N = 2 Nea - ) Nk ise {!'(a) gotturs
Tareny Kosuluny so«?glo‘}n\lm- m=2 ‘F("‘)= ‘(7““) I nYL ise %'(q)=o
[ A
% '(9-1\ ‘F (9-) men=— IV 4 ,f(ﬂ:'x—], x=3 noklas
(2 )\ = m ‘) 4t =m D binlma noctas
dolaysga Firev yok.
5] >
2x+a, x<-1 ,//
3. f(x) ={ -3,
bx?+3, x > —1 e
Zy2 _
fonksiyonu x = —1 noktasinda sUreklidir. 6. ) = Ix* ~ 4]
fonksiyonu veriliyor.
. . Tarev Soaalanmayacek.
a v alanaca L W 3anm'v we & icin {"—4)0 ,f_(,q x= -4
, -~
* Lim foa = Lim. Fa-gea) 4 P # fe3) p=2x $(D=6
x> s () N 0
T 2o x=1 ian 7:7‘—4 <0 -f-lx)=-'x7=r4
b+4 = -2ta w= =L fam [
— f(ﬂ =-1%x
-t =5 -2k %+ 2 f0=-
b-\ ; .
Par-R'c)=6-(-2)-38
b#-L ise a-()45 atl F5
o4

Q) 4 olamaz -




PARCALI VE MUTLAK DEGER

FONKSIYONUNUN TUREVI

Test

7. X fx)=Ix-1]
X = h ) =t
v g = l(x =172 e
X h(x)=+x-1 x=L nohasinda tonmsz.

vV me)=lx—1)3 1) goihur

n=4L ise Fl(u\ aok
nyL ise f—‘(a)=0

.? (x) :J ('x—a.)n

) 9(x)
4
o& S
/,’ 14\ i ‘ -')’,I
‘ 'fl)d=|7“‘l 3(7&]=l()‘r‘) mix) = | (%
- B
Sivr nokdg mlngm- etnin
l . .
) X my O dw.
For () =0 m'l)=2
8.  f(x)=x2-kx—6
fonksiyonu veriliyor. x
o
<
=
w
x=1 rokhas kecihk norta olmali =
=
fcd=0 L-k-6=0 K=-5 >
=
9. f(x) =x2 —4x + m

fonksiyonu veriliyor.
I‘FM\= | %24 x+m| »fa\ksiﬁonnnun +am geraer
saglorda Hirevd olmasi iain
xz-zl-‘x-fm l'f?ne‘es' fein - A0 Losulu
saglanmal. (a=b2 4-a.c)
lb-4.m<o = m2 4 olmali .

.I’(x]=|nu";bx4¢| $e ):Im&bml
%
-
fu= au"«'bxa
L ‘/’xﬂ- X|="z
A0 (A=0 o

X1 vwe % de FineNsi s, Tﬁm_g?arelr_ sqg(laf‘eh‘
Weevei

10. Asagida, f(x) fonksiyonunun grafigi verilmistir.

» X

N

f(x)

¥
| I x ko
3k--¢ | oltindo kalan kisimlor
- X eening gone
o./: b€ d. simetn aindi.
-2 _\_\:é (j\:‘f"‘) ok cid nokdalann da
—irev dok-lun
11. y
3

/ 0

y =f(x)
Yukarida, y = f(x) fonksiyonunun grafigi verilmigtir.
1, x<0
fx)y= 0, 0<x<2
-1
— , X>2 Yy
2

X<O0 iain @m 4 oldu'gurdar\
n%a-h’g kisimda x= -3 4e keser

AN

-3 0 2 2
7

e p—

x> iain e%‘im -21 oldy—
Gvndan posiHf lusimdg
%=8 +4e Lese~

L

'd=3 v-—i‘t*

3: x+93

$pe2) < 8(3) -5

|x2—4| , x<1

f(x) = 3

X
bf\c;. x=1 anhtuh) icin ""‘dwf-lfm.

, x=1

. 2 L
sfi'.'l%“ ’x'_‘:far%): T (xtade f@)=-2 g
N / {
Lim $60 = Lim |x24l= 3 sl F“q =-3
X—)(’ k—-\l- X=t d-( ‘..
-?ln= a &k.

Adrlc.n x&(  iedn lx"‘—{-l:I(x-ﬂ(Mﬂ #mbagny
X2 cle sirecd owma Hareusiadi.

/‘ "’Plﬂ 'PGQBMU x= -2 va %= { noticlannda
SIJfZLL" amol wsf'}&'ﬁ _2+‘=_1 Q\“f.‘



3.

TUREVIN FIZIKSEL ANLAMI

Test

x ekseni lizerinde pozitif ydnde hareket eden bir parcacigin
t anindaki konumu,

x(y=t3—4t+2

ile gosterilmektedir.

V(£) Fesiyono W2 2emany bagl skations

owalk l'.‘.)'c".-&re_/

x(X)=V&)=3+=4

k=2 icin V) =§

x ekseni Uzerinde, pozitif yénde hareket eden bir parcaci-
gin t anindaki konumu,

xt)=t3+3t2+2t-5

ile gosterilmektedir.

VA hzin 20amana \oo.’?a(. ve

() Wmenin 2amanq boah *'f*hl:udoy

olmak rere

X () =V &)= 3ot 2
vie\=oult) = bL+b
k= iuwn a)=12

\CiLM\TEMATIK

Dogrusal olarak hareket eden bir hareketlinin zamana (sa-
niye) bagli konumu (metre),

x()=t2 +t+3
fonksiyonu ile verilmektedir.
il 4 saniyedeki ortaloma ha.
(L0,4.'_( omlfglr\dah' oraligindoki orilamq hn.-)

x(4) -%x(0) 23— 1
= =5
4-0 4

Bir hareketlinin t saatte aldigi yol S(t) = t2 (km) fonksiyonu
veriliyor.

Hareketlinin [4, 5] zaman araliindaki ortalama hiz1 V ; ve
hareketlinin 5. saatteki anlik hizi V, dir.
[4‘:5] 2aman 0"1115"\&« orhalama hir

_ S(5)-S(4)_ 25-16 _
Vorf = 5- 4 = 1 = 3

Ka denklem.’l

S (B1=V) =2t €=5iin V(E)=10

Ela adinda bir 6grenci bir hareketlinin zaman-konum grafi-
gini incelemis ve asagidaki islemleri yapmistir.

A X konum(km)

xt) =t +3t+2

t zaman(saat)

Ela, belirli islemlerden sonra tana’nin sonucunu bulmustur.

XI. Hareketlinin 1. ve 3. saatler arasindaki toplam yer
degisimini,
\AI. Hareketlinin 1. ve 3. saatler arasindaki ortalama hi-

zini,

)(III. Hareketlinin 1. ve 3. saatler arasindaki hiz degisi-
mini,

B\ = LTkt

fiC

E ;x(g\-'xh\ x(8) - x(Y)
T 8 o= Z—J.
—

L13] 2aman

om\u'é‘mdau
& ortalama N1

DD'&&U&&Q Valmy I doSNd-Ar.‘

f(x) =x3—x + 1

-?(90 ‘F“'ksﬁjonunuq [a.bj Omh’é\me\q
orlalamou defil'sim orani
200) - Ra) 4

b-o0

Rua)- ) 254 _,
13-4 <




TUREV

Karma Test - |

1. f(X)=3X2+4

fonksiyonu veriliyor.

Lim
-2

#(x\— 'P"")= _e'(_g_)
x+2

[]
P = Sxtra > FOI=6x
== igin -F IC—Z) = -2

2. f(x) = x3 « g(x)
fonksiyonu veriliyor.
9(2) = -1
g'()=3

3
,P(x) =x. 3(‘)&)
Esi-]'ll\i'jm her ilkei ’br‘e-ﬁnln Forevion @lalim.
?l(x) = 3')(?‘3(9()-1- 'x? 8‘(;;)
x=42 iaiMm,
P2 12902) + .92)

-1 3
£'C2) = 12

3. g(1) #0 olmak iizere,
X2 —1

f =
T

Esi-l-ligjln he— ik’ —-lnrarP‘nm Forenving alebm.

‘gl(x) _ xyx) — (x®= 1. 3'(")
9'(x)
i 2o(l)- 0 . ( =_9;_
,F(n-_- 32(‘) _> % (‘) 3(!)

\CiLM\TEMATIK

4,

5.

6.

f ve g turevienebilen iki fonksiyondur.
f(x) + g(x) = (x3 = 1) * f(x)
f(1)=2
F(x\-&a (x) = (xﬂ—l).ap(n)
esi+|f§in her ik "'amplmn Jarevini alalim.
‘g-l('x\-\-g'('x] = 1 = F(X) + ('xﬂ_l\. ‘@'(x)
x=l ian

P+ o= 3£) v 0
2

-Q'(l)‘fsl(l) =6

f ve g tlrevlenebilen iki fonksiyondur.
f(x) * g(x) = x
fi(3)+9(3) =5

P 9(x) =
Esf-!-h"ﬁtn her il -\-am-ﬁmn FRirenvine o.lo.&m.

f'(x\.s(xnﬁx).gm =L
x=3 jain,

F'(ﬁ\gcah 2N =t > @) g@D=-4
5

P(x) polinomunun tirevi P'(x) olmak Uzere,

P(x) = P'(x) =5x + 6
&er[‘?(?ﬂ] D der LPI (’ld_] elmh

Pev) = axebo
plex) =

oOlan.

olur.

P _P'I(x) = Sx¢b

oaxeb o
= -
Oxtb —ol = Bxth o=5 ‘tP(x)-End'"

b-o=6 = b=y /

Pox) in sdbit Yerimi PO)=A!



I TUREV
Karma Test - |

7. f)=1+x=x+x3—x*+ ... +x% 10. x>0 olmak tizere,
1 qa f
{(K}: .L"Q.'K'\'ﬂ 7\1— +'Xg-|—.~.-- fssx f(X) — 1 +);;
()= \-2t3-44-—-----—W+ 99 0
f T I 1&” 4_J_.(4+4x—)— “'.gJT
- - - X)=
= 4-5 ¢ |) +99 =50 (4*-\‘?)2.
=4 lamn,
X=4 P ?‘ ‘
2 - —
g2 g - 9 %
8. AY
N
k > X 11. fxX)=xe(x—2)s(x=3)*(x+1)
° fonksiyonu veriliyor.
‘P(’X\= . (x-2) (x-Q)(x¢()
VAR SR

Sekilde, y = f(x) fonksiyonunun grafigi verilmistir.

gdea ! xX=0 5 'x,_z) X=1 ) x=_{
fi(2 )=— S X=2 neltasndaki Gmi | < roktdan nde % ekoenini Leser
eder =
’F(’d dosm( ,F,rkan ol&.ﬁur\dar\ he— ';-. ‘Fl=o 3 %:rdl noctada
nolhasin da -@m —— ol '_'

q;m 0 0‘Q¢¢3\AM
k, e\ogmnun Xd(nemm L&}%\ noida da.n/ 4'(x)=o denkleminia

- 0 2
_g=':%$ k=4 +an LE / 2\_/ 1 Jorch VSLU vard

K .f'=o 'F'-°
2 12. fxX) =x+x2+x3+ ... +x10
,{2(1)= 3; fonksiyonu veriliyor.

A=12+23+3°4+..+9°10

9. Tanimh oldugu aralikta,

/%) =¥x-vx

3 10
.r(x)=x+ O VI Wy

> {"(x) _ L axa®dt . ~lo.5>

1) () - 6 " Fomatrsane 03"

3 {'I(4)=e.l+3.9.+4.3+- .- +&9

A
?(a -6 s #f’f‘ at -t !
‘f'(a'\ 4 (L= —8 ) A={')(4)




TUREV

Karma Test - |
|
13. x # 1 olmak lizere, 16. gxX)=(x—=1) s (x—=2)*(x=3)«f(x) ve f(1)=3
X+ 1) 0+ 1) (x*+1) = 9k
x—1 /() - Lim 9(x) -9(1) ('5.4{ (D) (x-2).f (%)
{) = =
esitligi veriliyor. J ~xol X! 'x-u. ( %4)
icler - chishar Ca“F‘"""d“" = Lim {x-z).(x—a)-»)t(’x)
= (1) (X&) (9&’%0 A->4
9x) = () (x+)
L 2 4 _ (_‘)(_7_)_{2(0 =6
9 = (x 20). (5D (% +‘) = I
a(x) = (1), (x440)
() = 8.
0(") oot S 9™ = < £ 17. (x) = |x + 2| fonksiyonu igin:
- l =
_q icin 3‘(2-) =8 ?_ = 9' 9- z \/I. f fonksiyonu x = —2 apsisli noktada strekli olmasina
= ragmen tirevsizdir.
1 v, f fonksiyonunun gériintli kimesi [0, «) dir.
14. T = (x+2)2 XII. f gift fonksiyondur.

fonksiyonu veriliyor.

-3
-?fﬂ: (x-msl S ,ﬁ'(fsh -9 (> +2) !
—2 -3 L;:
(xt2) = -2 (o¢+2) l ;
4 = -2(6«9.-\‘ > —3‘_-— oy §
S xel=-1=> xX=—4 <
15 g()=x-f(3x—1)

esitligi veriliyor.

EsH 13

O‘('x) = 4. ‘Pﬁx—l) +x P‘(Qx—l\. 1

X=0 ian
3‘(01 = {’-(—0 «90

3'( 0)= $¢1)

he~ ki Jarefimin Kireyini alalyn.

\/I. {(,‘)= { X490, A A%=2 G QA = Um ‘f(l\) =-F(-1‘
-X-2 X~ x-2) X (-]
. oldgundan, - k=t &
pceY) = 3 slrects
f-‘( (_1)-) — o |*=-2 de P Roewsta,

JI' Tum  x 8er‘acL soallyan iain

I+2\ 30 cdugundon ooty kumes'
L[o,e0) dur
AW Pz inaz] , = P keaduno “ﬁlomn

18. \A f: (a, b) — R fonksiyonu (a, b) araligindaki bir nok-
tada turevliyse o noktada sureklidir.

X

f: (a, b) — R fonksiyonu (a, b) araliindaki bir nok-
tada sirekliyse o noktada turevlidir.

Alll. f: R — R olmak tizere, f(x) tirevliyse [f(x)| de tirev-
lidir.

Sy $ Furenl' jse. -P-s'.hreu\'d“‘- B § Sureddi fse

£ Hirewli olmok 20runda de.q‘\&il‘. .

Pin x=a do Yirevli olmasn  sain
Lim Fen) = U ) =@ flatN=Flear)
PEY- x-aa~
Losullann ;aaloms\ amlur' (x doam\
?f | f \// LTI PP ey
Z

/on ”’@

1.B 2.A 3.D 4. A 5.B 6.C

7.E 8.D 9.B 10.D 11.C 12.C

13.B 14. A 15.C 16.C 17.C 18. A




TUREV

|
Karma Test - 2
I
£(x) :{ X2, x<1 4. fve g turevienebilen fonksiyonlari igin,
x—1, x>1 f2x+ 1) =x+9g(1 -x)
B esitligi saglanmaktadir.
3% x=L nolchasinda —tumewi inceljelim. 9(0)-g'(0) =6
Lim (x—1) = 0 ) .
p E N ‘S x=| de \'Wh" A@\ ,f;(p_x+D = -xj (I-’x‘) 'Esr-l-\igin \ner ikt ‘lnrnfmm
Um ("1) = 1 d"“{‘.)'-"d\“ bu neifada Firevini alalim.
x4~ ~Kirenv +anumsa. \
Q. f(2xs) = 19 (-x) ¢ 'x.g'a-x).(d)
| (x")l x L x=L icem.
,F ('x) = I '( {
(x-l) J'K>L l* 5)-3(0)—3(9')
&
'
atn=6 = F£CN=1
\ £
'€(°0= { 2x 5, x £
4 , x4 5. y = (3%)
fx)=5x-2 = £'(ax) = 5.4x-2
= \Ax -2
Hareket denklemi, dy _ d(#(ﬂx\\_ q -e—l(:lx)
S(t) = 263 — 42 + 1 x ax  ax =
'; {1Rx-2
‘ 2 = = 8. (lAx-2) = 4h.x -6
S = Vi) =6t"-8% =
=
vz a ) =12&-3 3
]
’E:l e v = e
£=2 ian o= 16
V-on= 816 =18
9(x) = @ 6. f:R*U{0} — R olmak Uzere,
fonksiyonu veriliyor. f(x) =60y 4+yx
U'(z) 1
9t = (ved = g = .f—‘oa-_ 6o X
_Q_\JL)(‘&) \[ P
2\ 4l
/ 1 A
6

}z\l Peax) \i—F( 2x)




TUREV I

Karma Test -2
|

7. fve g tlrevienebilir fonksiyonlardir.
s (fogx)=x3
* g()=24d(1)=1,9"(1)=4

-Fl(g('xﬂ-s'(x] = axr ) x=1 icin  Fl@N)=3

.[2"Cgcx\\-3'<x3 4O + Flfs(:olj"(x) = bx

X=4 fan
%"(5(1\\.3’(&.3’(0 -\-‘Fl(g(l\)_J"(t): 6
< T 3 a

1] \(
R +12=6 = ‘f_(z\—_-—é

8. Herx € Rigin f(x) tirevli, g(x) strekli bir fonksiyondur.
Yigit adinda bir 6grenci,

f(x) = f(2) = g(x) * (x* - 8) x
esitligini kullanarak f fonksiyonunun x = 2 deki tirevini elde 5
etmek istiyor. E
islem adimlari agagidaki gibidir. ;

L f(x) —f(2) = g(x) * (x —2) (X2 + 2x + 4) '6'
f(x) —f(2 <
1. ()~ 1) =g(x) * (X2 +2x + 4)
X—2
f(x)—f(2
. lim x) -1 = lim (g(x) * (x2 + 2x + 4))
x—-2 X—-2 X—2

IV.f(2)=g(@)* (22+2+2+4) =12+ g(2)

I. adinda kap eative a_afmu-hr? ( Hoto yok)
7 . odinda her il haof x-2.)
darpanmna b&lwiushirs  ( Hoto Jolc)

T adwdh birbirine esik iu
,.fou\wi onun  X=2 noktasindaki (Hata &k)

G\Jﬁeﬂ' MQleml;
ﬁ_..q&mda. 3(.70 surelcli o\ don

A(x) in Gk elu’%‘en 3(0.\ oslarg k.
Aamig. ( Hoda 3ok)

b adimda  bodor dop\lvnamlzhf‘.

limi

ot

=(@a—2)x°+bx+1
f(x)

fonksiyonu veriliyor.

Her x € Ricin, f(x) * g'(x) — g(x) * f(x) = f2(x)

_8;’0:2(0_9_\\( 4% (Ber ki harafn

£ . Hirewtni alalim.
r\_/&(_x)——-\
1 (
3 (’n'%’a _3 LX\-'P(K)= 2(\0.-9) )‘*b
21( )
R2) ) _g(a-Dxtlo  Herx ¥
‘F (X\ i Pdinw

es\'l—lig\'

20-4-=0 = Qa=2 -9
4 = b_.}m—b

10. P(x) ve Q(x) birer polinomdur.
der[P'(Q(x)) * Q'(x)] = 19

Aer [f(‘ﬂ] =, &r\-_&(*ﬂ =n eolwn
der [Ploalzm-t ok [9\'({_] =n-\ olur

der -[_? '(a ). &'(ﬂ] =13

Alm-) An-L =12
m.a-n<n-1 =19 > vm.Nn=290

der [P0, der [80A)= m.n =20

11. f(x) =x2 fonksiyonu veriliyor.

d?(f(x))  d(f(x))
+

g =10
Loy = x™ > dj"‘)=2x 5 P
b dx‘l.

&2t , SHX) , fix=10
Ax* dx =
L 4 ax + x =10

> xleax-8=0 B [(H+HHx-D=0




TUREV

| Karma Test - 2
12. g~ '(2x) = 1(3x) 15. Y
esitligi veriliyor. \ y 7169
( _ 8

j (2x) = -F (3x) > Qa/ (a.x)):ﬂ (F(ﬁx\) \
o X
Sof—(ﬂx) 0 2

S (330 = 2% (Her iki Jaradn

l ; “Hirevini alalive \ Sekilde, f(x) parabolinln grafigi verilmigtir.
3 9q (B3 . (4x).8= 2= (iskenllen g = 12

' (Rem)). £¢5)
2

' ey
xe Bt gChen). 4= 2

13. =1(8x 1) = g(x) ve g(1)=f(1) =1

esitlikleri veriliyor.

o) 56=)

£(g()) = 3%=1 (Her iki Yarohn Y

| 1 almrsa )
2 (S(x\).j('x) =3
x=1 ian,
j.'(g@\.j(ﬂ: 3
L
gl o' =2 > 9'0=1 owr
By

14. Dogrusal olarak hareket eden bir hareketlinin saat olarak
zamana bagli yer degisimi km cinsinden,

f)=t2+2t+5

olarak tanimlanmistir.

2lon) = VY
r=2 iain V(@)= 6

\CiLMATEMATIK

%Mbo\ﬁn cdenklemins da%nlnm.
_—¥m\=a(x-a"

aP(o) =8 olmal,

(0.3) noldasndan Rt oad
4—0&-_3 = a=2 dun
2= 20x-20"

= ,f-l('x)—_ 4(x-2) = 1%
2 X=5 olun

16. Asagida, f fonksiyonunun grafigi gosterilmistir.

AY

N

4

» X
0 Q\
y =f(x)
f(1) +f1(1) =1
—-‘?hﬂ M x eksenini Lkeyhai nokta a
olsun . g
Do'Smnun cenldley’ _ﬁ_ +‘%_— =

? 4= \
' -—
S F=-Fag S PN =

f-(ﬂ+.f-'(l\=‘-£f—+4— +_ai =4

3
A= —
¥ 3

olun

f‘ﬂ-——éx ta > FH=-2




TUREV

Karma Test -3

1. u=x2+1 4. P(x) ve Q(x) birer polinomdur.
f(u) = (U2 = 1)2 + 1
d.?_ d I. der[P'(x) * Q(x)] =1 ise der[P(x) * Q'(x)] = 1 dir.
o
Cilg = E d)& Il. der[P'(x) * Q(x)] =2 ise der[P(x)* Q'(x)] = 1 dir.

* 1. der[P(x) « Q(x)] = 4 ise der[P'(x) * Q'(x)] = 2 dir.
dg x=1{ tein cl-er(_?(v-\]:m e chL\QLx\Jm'\ olaun.
-c—iz_i(u \) 2u . 2% . D=2 olmaly\ \/l cleftpkx\ Q(xﬂ 1 s cld‘[?(ﬂ (&(xj—\

=, m 4 n_ =]
=2.3. 4. 2=438 mt—rn_4
X]J clerf_?(x] LQ(x]] =0 ise du-ux] &(0] 1
n~\ =|\
2. f(x) = [x2 — x — 6] m— AN =2 e
fonksiyonu veriliyor. ILEsN YAN LIS,
\Coc-y (4| ot \/m o [P0, Q) =4 ise b [Fen). Qi) 2
X+ -2k MmN =4  ise M-l tn-t = 2
S
z
I’X’L-')(—él X -X-b "x 'x-lé 7(1—0( -6 . x
5 éa\m% I
Fd = —otanat 3 40 =maxed 2
£ -2)=9 ';'-
3. AY 2__ 5. f(x) = x2019 olmak lzere,
d?f(x)
dx?
x=1
> X u ‘ o
2 () istenipr
y = f(x) . 209
%(’K\:&D\S.’K 201
Yukarida, f(x) fonksiyonunun grafigi verilmistir. (1,“9,0; 2019 . 20\8. %
2
@)+ 3 fi(k) == £"(\1=2013.2018
k=-2
c-oe§) araliginda &io N 2019: 208 = -l (89=32 0B~
C%u arau H-Q\,_‘ /
er\er- icin Cevap 2
’hAI’!.v\ (SQA(_G&”)
( 3.00) o«mb’,j\mdq %ﬂ\ O
2
! {
R4 4 = %) =20
k= -2
3P4 )l <) 1 f @) = o
q 4- TSI L R =L Y
a a 1 {

= 5(_3;33)=—'Lo = a= -8 ol |




TUREV

6.

7.

8.

Karma Test -3

x>0 olmak Uzere,

_ ﬁ)
g(x) —f(m

fi(1) =4 ve f'(%) =8

f(1)

e — V. Jox)
()0 ’Y'(_F_*—) 43x)
fx‘—-L iatlr\'— _2':4 {1(4\-—‘;'(0
3(l\=‘§'({:u))' gl(t)
L.4
- $) Ea L+ e

f(x), tirevlenebilen bir fonksiyon olmak Gzere,
f(@) =b, f(b) =ave g(x) = (fofofof)x)
veriliyor.

M=g'(a), N=g'(b)

) x
o/ = FEECRCHI). £ (B3 £ ki), 00 E
X=G \ein ‘ ;
o (a)= PR (R(). £ (RLW).f0. +@) 2
«* a -
gla)= £'ck) {'ce) . $'00). §ea) 2
A=lo tanr\
1(5) ?(a\ _r YY) . .F (-A.\ F (b\
S'Ua\ =9 (b)Y oo~ M= N dim
f ve g tlrevlenebilen fonksiyonlardir. f fonksiyonunun tersi
g olmak Uzere,
f(x) = 4x3
-1 ; )/
9(x) = § x) 9 (a2 = (ﬁ. ) (12)
islwxgjon

.?Mc) = 4 'XS% ,?—‘C 4’)‘3) = X
Her ik daratin tHrevin( alalim.

-y /
(1;) (4x’) 2 = 1
A= 2 vain

(:ﬂ 'c19). 48=4

2 C€-|) |(39§=4?

D/

Sekilde, f(x) fonksiyonunun [a, b] araligindaki grafigi veril-

migtir.
)( XI. x=a nolctasnde

) Hiteu pctur

Lo Jf)
. f(|x])

L f( x)+ L

IV. —f(x)

V El (aib) :ersmch

Aorevl' A

-Fx)
@8 om'g,-ri Fireubidim

10. P(x) = ax2 + bx + ¢ polinomu veriliyor. a, b, ¢ katsayilari bir
aritmetik dizinin sirasiyla ardisik 3 terimidir.

P(1) = P(-1)

D) =l Cxe) 4t = ootk =axtoxtc

o0, O ,-axk
oritmetik  diad c\us-\-u:ﬂy‘.

O-o=-atk = k=0 omals.

P('X): QX2'+O.OC -oA -Ma'bey(qr‘ o

b =0
Pltx) =2ax
C=—Q
X0 P =P =0 .
V@) Pto) P! (1) +p'te) = P'(@)+F 107 f'(~a)= 20204

)(c') P (C\ = f((-a\ = —2a%

X ) P'(@) =P 3 2a+4 —2a™

) P @) £'CI=F'a Pl-a) 25" (-2a1)+©



TUREV

Karma Test -3

- |
4x+1
f(x) =
) X—4

11.

fonksiyonu veriliyor.

(%Mmp)('x} X
(-?o'a"p"#) ('x\ =
(o) () - 4

( A{_ﬁﬁ_{e’\t«\ = x
(%- g o\d\lj\lndon)

12. Satiirn ve Ay’in yiizeylerinde belli bir yiikseklikten ayni an-
da serbest diismeye birakilan iki cismin “konum-zaman”
fonksiyonlari asagidaki gibidir.

t) =52 12

Ssalti]rn( )

Say(t) =08 t2

a ve b birer pozitif tam sayi olmak Uzere, Satiirn’deki cis-
min a. saniyedeki hizi, Ay’daki cismin b. saniyedeki hizina

esittir.
)
Ssq,fbm(e\ =10,4.%
)
503 (h\ = 'Ié.t
) " "
Seats = Say ( 10,4 .a="6"
oiom (8= Sey B > 10 2 ok
O=2iain b=13 almrs q
a*b=

13. Birarag A noktasindan, 30 km uzaktaki B noktasina gitmek
Uzere hareket ediyor.

% km gidilirse kalan ol
;?_(x\ AD-% —> #(5) -25

P =0 — F(‘f‘f
@) f ) =24,

\CiLM\TEMATIK

14. Dogrusal bir yolda hareket eden bir aracin t zamanina (sa-
niye) bagli konum fonksiyonu,

s(t) = t3— 412 + 4t

bicimindedir ve s(t) nin birimi metredir.

+*

SO =VID-= sb —ih_j 50:‘?/“%0(3’* _6%&:
Vi =alk) = bt-8-0 3 +=4 syv(F)-3l 24,
a4

H

xegear(2) =5

n Aasen K4y e\‘%\en'e.n @2 olson

dige = 3& seauilds.

2x+1, x< 2

x2—ax+b, X=2

g(x) = [x - 2|

fonksiyonlari veriliyor.
x=2 de Suretls olmak orunde
Ue (‘thgm) Lmn L&x\-.-gm) 2)4g2)

x-s27
4-2a+b+0 = 5t0 =4-laxb 1O

> 2a-b = -1

X=92 de Riren v oldu‘q\méon

{9 Q_“\aws 2*) —43(1.\«-3(2-‘)
2_1-(—0 = a=4
5 b= 3

4-a + 4 axlo =113




TUREVIN GEOMETRIK YORUMU

| Test - |
I
1. f(x) =x2+ mx+m+ 1 5. y=x2—ax+b+1
for=xZ aw +bey
‘F‘*"b‘y"“"‘"" n==\ &psist nokhada 9N =24 = eﬁ(m =4
1
cizilen FeBern Ami fN=3 x=L nothasndoki heBehn
(J. ) aim L oIJ\gunc_b.n
= f'('x) 2+ ,‘/ ?
= ‘()= L
):
?'(4\ =-2+m= 319 m=% fl .F“ ah] 'F“)=3“) (%=t noklasi
(X)=2%—On .
Parakol ve Jng
{-'(c)=1—o—_l > [==1) r;‘:g.:ﬂosloh
‘F‘-ﬂ:j )] gsﬂ'lf?fhb\ 1—a+bil=-13 E
S otlo = -8
6. f(x)=x2—4x + 3
2. f=x®-ax+1 Pl 2x- 4
f.'(q= _a (x=1 noktasind argilen
x= 2. nodhrasn o  <eadlen "@.ﬁﬁv\ +Fehin eFim')
‘) = doniss =~ (L, fc)
e_'ai—m' 'f PiN=1-413=0
‘F ’(7&) = 'S'X‘z—c\ ( 10) nokbasindan gesen e'au‘mf -2 olan
‘ . i3 doanmun detiemi
= -_ =~ =
F(ﬂ = 2 Yy-0=-2(%1) J='2“+9-

x
E 7. =Y x2+a
3. f(x) = x3 —2x + 1 =
- fa eariyr s:3|er‘.
fonksiyonuna x = a apsisli noktasindan gizilen teget, = _~> Nokta ey
y = 7x — 1 dogrusuna p‘aFr?Icildir.Kg 25 f A(g,‘;)' £08)=5 c;ifl’(ib\ln de .
N=x— = -
et 2 4'(x)=fx feqra= 5= a=t olun
o Nokasindar. ' %x=9 neklasinda arailen ‘kaekn
»r= n ) — . ‘
+eSetin €Sty ?Q:r - F(n=b L _ 4
%t' ee . e i =b% b=i— Q+b=.‘.+‘z— 3
%‘(’)&)s 37\2— 2 3 ﬁ 3
b ! qa
d( 7dg Pvu=vag R'tay=? 3 Ja2=3 | g Y
=7
4, f(x) = x3 — bx2 + ax + 4
g(x) =x2—bx + 3 _8{: : > X
x eksenine. paralel Jegetlenn Fimi O o 1z 2=
Dolagugla AN=6 ve g =0 dir - gla) 2 - 4
+'(7a= AxTobx 400 = .f‘ﬂ\ =24-2b1+a =0 l €
Slrx) = 2x-b = gW) = 2-%=0= b:’a Sekildeki y = f(x) egrisi d dogrusuna x = 4 apsisli noktada
= tegettir.
= 01b= 3 9(x) = f2(x)
EsH—liain he~ iky -)am%mn ~ireonn alalin.
| M,&L u'ze—h::]q_,
(X =2 L) F(x) 3
3 F fCa)=2

5‘(4) =9't@ ‘F'$4) Teﬁe“'!r\ ea\?fh\'
2 Z' $|(4)=16_

4) = =
9(4) a



TUREVIN GEOMETRIK YORUMU

|
12. P(x), ikinci dereceden bagkatsayisi 1 olan bir polinomdur.
P(1)=P'(1)=0 .
f 7 ACY
y=1x ’>/p(,a= L (=) . Caemvr) &/ xel de
> X Plex) = 4. (e—r) & (=0} P z0 tse poinovun
sk
i =_2: 4)-.._4 PI(|)= \—wvr =0 @[—@ F‘O:D (e 1\'& Pam'«'
2 n ?(90: (oc—()a owr +eget.
\2 ¥( ﬂ_ 4 X= 8 noktasinda o’ 2ilen Baskalsay 1 oléfjundcn
RPED) =-2(Fim) +Fern G P2 \ {%‘»:(x..f
)
Sekilde verilen y = (x) egrisi d dogrusuna x = —3 apsisli nok- Plewr=2 1) —
o . /,
tada tegettir. Pdy =4, PleR) o 2L m—1)
g(x) = fL e:.dfuﬁm e ki ’*“m’?"’“"\ P'tD= 4 owr
¥ fndine alalim.
, 1. Rex) — . £
j (‘X) =
_@"( x)
X=-08 iain
3f-3 ,‘z %-3) 13. Asagida, f ve g fonksiyonlarinin grafikleri ve bu grafiklere
x = 0 ve x = 3 apsisli noktalarinda teget olan dogru goste-
’(_3)_ 4+4%.C-2) - rilmigtir.
30 —— =7+ x
- AY
<
e y =)
10. y = f(x) fonksiyonuna tzerindeki A(2, b) noktasindan cizi- = '
len tegetin denklemi 'y = 2x — 1 dir. f P Y=9)
2 = s
g(x) = x2 + f(x) = :
= fex) Y = s ) ;
y=2x—| 3.’( :
uwa  X=2 : > X
Al2.b) noktasinada aizilen 0 3
boy@=2.2- +Getin Himi gla) Iir
J‘(x] = 2% fex) 4o Rlno
#(1\ =8 f _ Y
*|(2)=2. (Tegerin q,’ﬁm.) 9 2= 4 Eg}l + 451(_‘9.) 2f(0) + g'(3) =9
'(2.‘ = 20
2 d kFrusa x=0 da Ld'e JeFet
x =1 e Sl‘x\ ‘e teget
(
11. f(x) = x3 = mx? + nx + 1 ff(o') =S'(Q) =w
fonksiyonu veriliyor. Imimm=3 = m =3

fi(x) fonksiyonuna x = 2 apsisli noktasindan ¢izilen tegeti
f!'(x) do@rusudur.

.F'('ﬂ = 3xZ amx <0 ‘Pcnbnamumn -|-¢3&|‘ dFrusy
f-"(oc\ = 6X—2m olc\«ﬁi\mo g"yw

P=f'@ ve (- p'@)=¢
L/ o

"
l2-4m«n = 12-2m f- (2)=jn_2am=6=

m= 3=%% h-s

|n=26 A= 6-3=2




1.

3.

TUREVIN GEOMETRIK YORUMU

f(x) = X2 + mx — 6 paraboliiniin x = 4 apsisli noktasindaki
tegeti,

—X
=—+3
=%

d 1 d, = my.mg = -1

~N
d- 9= 5% N \ e
_g-m-r.'é‘t = -
oy = 5
4 Carkia) S Mrfat

{3'(4\ =5 olmal)

= 5+ F‘(x\:.‘).x-»m
peH=84m=5
=§ M:—s

3
F(X) = —— 4x+ 1
3

fonksiyonuna x = a noktasindan ¢izilen teget, x ekseni ile
pozitif ydbnde genis ag¢i olusturmaktadir.

x=ot noktasindeld +¢’—5€'\- = eksent
ile PozngJ'o,\do Genis Qa Jop‘\jorsq
q‘m\cr (o noktadaks Hirev da'aen)
“Coa’ri% olur.

px)= x> 4

.F'(o\\ <0 = o>-4<0 & oal<4

_9dac

oc (-2,2) dur

f(x2—x) = x *f(x) —x — 1
sitligi veriliyor.

Ax=O |'G.I'l"\ ‘?(Q)z—j_

'@(’x\ '?eﬁlda'-‘jmunu xX=0 r\olc\-es-ndo\
ciailen -\%d—m egimi ,F‘(o) dir

l
'f'( L ). (2x-t) = L Reax) < % ‘F (x) -1
=0 Jan
%l(o). —) —_‘F(oﬁ -1
-4

L) =L olom

4, AY

> X

/—4 0 2

Yukarida grafigi verilen y = f(x) fonksiyonunun x = —4 ve
X = 2 noktasindaki tegetleri y ekseni Uzerinde kesismistir.

*e »-Rm\:sidmunq xX=-4 nokhs\r:&o.
cizilen degehin egimi m= £ (~4)

* ‘P‘ ’?“"‘ks"\jo'\uno x=2_ nold-osmd)ag-)
cizilen Fefedtn eFimi My = $

x d‘b’% rulonn Y eluening ch]so E‘T\' nolcke
'—
% CO:b? olsunl; fll(—4\__ 7 4
= ‘?‘ (-4)= 4 i b 2
= () "=
= -f-'(ﬂ_)z -k
'2 2.
5. m,nE€R olmak lizere,

f(x) = mx2 + nx + 1

parabolu tGzerinde bulunan (1, 1) noktasindan ¢izilen teget
dogrusu x— eksenini (3, 0) noktasinda kesmektedir.

4emsitidin

Gt o kU\\nm\o\n Gratm

(1) (310) ‘P‘O =1
/ \ mansl =L 2 m+n=0
* Té?jchn @vm
-0
'(l\ = ‘{_—_5-
’Fl( x) = 2 i nokdas
\bilinen dogunun
= Tevn
eﬁk
am4n = -7
2'“*“-_‘13 =) m=-3 S m-n= -\

( 4'0 nokta s Paraekeld s&B'ﬁr



TUREVIN GEOMETRIK YORUMU

Test-2

|
6. Sekilde, f(x) fonksiyonuna x = 2 apsisli noktasindan g(x) te-

geti cizilmigtir.
\Y
™ y =f(x)
o 2 > X
y=9(x)
6 —Xx

.‘.l(z) , g Fegehinia

.eﬁ"[mfél'ﬂ

9 '(x) =

9(55)=~
x yerne 6-2% gaﬂc»bm.

3 (6—(:‘—9-"))= 6-2x

9 () = 6 ~2% e:T:mi -2 i
7. \y yox d
A

/

Sekilde verilen d dogrusu y = x2 paraboliine apsisi % olan

A noktasinda tegettir. d dogrusunun Uzerinde A noktasin-
dan 5 birim uzaklikta bir B noktasi aliniyor.

|AB| = 5 birim .

\CiLM\TEMATIK

8. f(x) =x*—x + 1

Grofi Temstli arzmlmishn

3: 37"5
E“‘jﬁﬂ‘“ do'§f“j° endo%m
novhas Pm\el 4‘3"“'”
clefa‘me roldasdn
O noktodalks 'k'ge’H“ e-éﬁm

q olmahehr

5
%l(wO:‘\'?(:s—-‘- =33 x=4 -}@
FN=4
Ca) nothasdir.
1«1= 2,

‘F""]='X4—'x-t|

9. Asagida, f(x) + f'(x) fonksiyonunun grafigi ve bu grafige
x = 0 apsisli noktasindan c¢izilen teget gésterilmistir.

3
f(x) + f'(x)

5

0

da‘grunun Yy eksenini kes ‘\1"5.' nokia (0,5) Hr.
Bu ol ta Lo+ £ %) '{@“G‘:j’“‘“"& J‘sh'-
'P'(O\ +4 ta)=5 Hn

Yani

‘F""*‘ F“*\ %«hgmunm x=0 noltrasin-
daki ~Hirey oleﬁen -F‘(o)-q-@"(o)
clc'a‘hnnun &irni olomn 2 un

'+ £ o) = 2

P+ pltr= 5 g % (o)- @)= 3
Op' 48 (=2

10. f(x) =x2+x + 1

fonksiyonuna orijinden tegetler ciziliyor.

d d,‘srusixl'wn
(a,ohml\ q‘m" '? a)
o semende
yi o analitik \3eomd"‘\"-‘l""
D.YoL (Parabol) ool _ ,f;‘(e.)
Y= XK x"+x4|=m¥ o U
a2mx 2’4.'

*i (-mIX H=0

Teget oid. dan ool = LAt

=0 odin -
(l m?"—:gor o"L=.L"3 a=| N a=-1
wag  Vi-m== | ploapleN=3-1=2,
wma-| me3

-142=2




TUREVIN GEOMETRIK YORUMU

034\’X

y="f(x)

Yukarida, y = f'(x) fonksiyonunun grafigi verilmistir.

gx)=x2«f (x + 1)

Grofik brernde (=4
£ "(a) =o kilguine
vleslin

8(,,0 ", -F('X-\-O

S gl = 2% -F(x+ﬂ+ ~ f‘('x+l)

=2 fain

gl(2)= 4? @+ 4. f.f)
9’(2\46

\CiLM\TEMATIK

Rolle Teoremi:

f: [a, b] — R fonksiyonu surekli ve ¥x € (a, b) icin
turevlenebilir olsun. Eger f(a) = f(b) ise (a, b) araliinda
f!(c) = 0 olacak sekilde en az bir ¢ noktasi vardir.

12. f(x)=x3-—2x2 + a

Rolle. +teocreminin m‘bsulanaloi\mea.'
Vain [O.\o’] araligt ua Nolkala—

rnda esik Sor'un+u\ef'€; salip
O\W\Ot.S\ am\ap

\nn

fe) = o)
o = k- 2b%a -
vt —2\ =0
b=0 b=2
b;o oluAmgfb [O|O] avralik
sl \din

b-2

o\lvaa\) .

, x=>1

‘g (-ﬂ = ‘F (5) es\'l'\\'il‘ SQA lon‘ljoﬂ

¥e il iain an'-\-l) =0 H ax=0 %x=0
XYL icin (Q.ﬂ'+o 240 ocldugqun-

dan O noldes Rolle. Teoresmini
segloye, nortadir

*(o\:L (O:I)

14. 1(x), R de tirevli bir fonksiyon olmak lzere,

gx) , x>2
f(x):[ 5
X=X , x<2

fonksiyonunun [-1, 3] araliginda Rolle teoremine uygun en
az bir noktasi vardir.

4 Rolle +eovemine \(:_.jso.r\ ises

-F( D= -F(o)

T2 =9t
Tureuvleneloi i O\A\A’g\u\égnl 4(
t 2
Lim F(x)= L\‘m—F(x\ =.P.(Q_) Ve —F(l\ \
’X—bl‘* > =22 Sl(x) —(x—%\ ,
x:
3(9-) =2 x=2
3t¢]=$

9(2) +g'@) ~9(8) =2+ 2~ =
=8




ARTAN-AZALANLIK

EKSTREMUM NOKTALAR

Test -1

|
1. f(x) = x> —6x +4

;}ox') =X —6X +4 > ‘f(('x)=.2'x- 4
(Vsaretini inceliyelim)
A%-6=0 & x=1

x

‘Ff'ﬂ
-Fh:)

a
Y70,

\/

o:—+cm

a%—qlor\

Ardan old«fju oralie  L3:00)

2. f:R— R olmak tzere,

X3
f(x):——x —-3x+5

_l)(“__l‘"_x_gf,‘+5,§ -f(-x\ 'x = ox -2

d ( isaretini mcekydm)

5 pi2-13=0 3 (x-9)(x+)=0

x=-1 vV x=3
x -1 "‘
1 /7
f(2) -+ é// é -+
ft) / \ /
_— ——
ardan o%alan ardan,

Azalan oldizu oralie [, €]

3. f:R— R olmak iizere,

f(x) = x3 + 6x2 + kx + 2

2 |
-F('x\:'xs-(-b’x +tkxt2 _F(ed: sz-('m.'x-(-k

%(x) m damot artan olmasi iain ‘P'(’Q-— 37'\"'+|2x-|k
ifadesi iain A £0 Xoslu &G leamal.

A:bz_c‘-a.c
A= (9_2;4,3_14 € 0 olmal.
144-l2r 0 S 2Lk

ke [\.’Zloo\

4. (0, ©) — R olmak (izere,
AY

-qu\

Atxa)

y =f(x)

Yukarida, y = f(x) fonksiyonunun grafigi verilmigtir.

v . ffonksiyonu (0, «) aralijinda negatif degerli azalan
bir fonksiyondur.

VI, f2( x) fonksiyonu artandir.

VL x - x) fonksiyonu azalandir.

\/I. Tawm X1, %g € (0.0) fain
X(2%y iken F(x) 7 $x) ol&fgundm
£ ovalandur (11'0;\40)
Tum xe& lowo) iain  Fx) <o o\dugumdar\
MgeHi dFeride

Bzc"‘)) = lf-('x] g‘“‘))O R %x) artandir

x

N

-
-
=/ 1. (ke gm,,,xg(x) <0 -} aqclonhe
3
5. Asagida, y = f(x) fonksiyonunun [-2, —1] araliyindaki grafi-
gi verilmigtir.
AY
-2 —1
>» X
: : 0
-4
-2
________ Ny
Ly =(x) INF0) | 14009\ ovelen
Il y=(fof)(x) ': .
% . y = liGo) L, xd )
\}m] =2 %(«)«, l: T e
£°00 oedlan :'/‘"'-Lﬂfm«,
I (Fof)inr = \aqtm) !;h)? 3__#;] -------- -2
$oB) (= or-km ’ £ orten ol&fg\“\d‘“ .F'(pQ)o

. ) $9)| grafik yzerinde
domm\ar\dd eqalarcirr



ARTAN-AZALANLIK

EKSTREMUM NOKTALAR

6. Asagida f fonksiyonunun tlrevinin grafigi verilmistir.
AY

&
+ £ ‘—4.
£ +
/ LN
—‘:/:‘t ‘? ls\: ]
T L4y
al -4 .
| — & - + & — N:ES&@
e ~ a45]
Brian A\diE aralik 4
7. Ay
2 0

Yukarida, y = f(x) fonksiyonunun grafigi verilmigtir.

. ffonksiyonu (-o0, 1] aralijinda artandir.
Il. ffonksiyonu [1, c0) araliginda azalandir.

. f(2) <0

1 \/ (-00,T)
T T.%.

P&(P.; | T‘Q om\n)mq\a artan
] x
y RANIZ NI
. E ! \ m\ﬁm&b o 2alan
-2, L i 1_ 2%

3 =qex

]\/'m ‘x- 2 nOk-kasméq

\CiLMATEMATIK

: > X
/—3 0 3

Yukaridaki sekilde f fonksiyonunun turevinin grafigi veril-

mistir.

I.  ffonksiyonu [-3, o0) araliginda artandir.

I f(=5) > f(~4)
. f(1) > £(2)
I - ?\7 x -3
g 2
fex \ /

A-SALAN\

9. AY

—1 > > X
/0 \

ax®+bx +c
Yukarida, y = f(x) fonksiyonunun grafigi verilmistir.

y=1(x=

f(x) — (5
Vi Ji@5%<o £5) <o
A —f(x)—f(z) — .F'lz\: fo)
x-2 X—-2
\/m. im SO , ey Yo
h—0 h

l'n'\‘F Y ~fa f
B SR

X3

(-Q’a-:g
x\/ I.% [-'-"°°7aml§ndu ordonalr.
. -5,~4 nokkdan oazalan
bo\gn.én. oldi@undan  §(SVEEQ
L ve 2 ardon bHgede. olehoundm 200<f2) oimal: !
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Test -1
- |
x2—2 XxX<0
10. f(x) = ’
Xx+2 , x>0
{
X £ O iain C'X’L—l) = 9 <0 A'zﬂlﬂﬂ
., {
20 iun  («t2) = L YO arjan
Amat
°<°+ e fco) < ‘F(o") o\du%unann Orhn
aml@q O daowil =dilir.

* Ceuap Coie0) o.mh’ﬁ\ehﬂ‘

—_— . . ~
0 dowil otmal U2ene J"*Lam”??w%

Sekilde, y = f'(x) fonksiyonunun grafigi verilmistir.

~4 K

1Ly

x -6
D

i

o
Y T e
Yord)

in,

1)

min

._‘]-1-5=4

CiLM\TEMATIK

A

12. AY

Yukarida, y = f'(x) fonksiyonunun grafigi verilmistir.

i

x = —2 apsisli noktada f fonksiyonunun yerel maksi-
mumu vardir.

X Il. x =—1 apsisli noktada f fonksiyonunun yerel maksi-
mumu vardir.

\/III. fi(38) = 0 olmasina ragmen y = f(x) fonksiyonunun
x = 3 apsisli noktada yerel ekstremum yoktur.

XIV. £(=5) > f(~4) tilr.

\/V. y = f!(x) fonksiyonunun x = 1 apsisli noktasinda yerel
maksimumu vardir.

X -2 - ? . o
(%) -Q-% - + %+ R in x= -2 e
; - - gore) Max.1 |, ¥e-lele
4(7() M Yere) Minimumu  Var
o : = Aarnev
Na ve. %=1 e
’ 3m © olmas\na men
soureh e smeds—
KE, -5 v~ \Sl
nolctalary, grlan sma\er\ E;i-\-:cm wk
avalictadur. +a .
—52-4 iken R(-5) £4(-q)
olmalt -

\/_’i %'tx\ aM»ﬁjM hu\'j\mﬂ-ala X=( ale

grofile depe. yapwshn ¢ 'tx) inyere) Max
noktasidr

13. :[-8, 0] — R olmak lzere,

3
X——x2—8x+1
3

fonksiyonu veriliyor.
' -
o= xF—am-8 = (-4 x+2)
x
509

)

T
- l
T , ©] hongi norrade o

Kicuite eleﬁuﬁ' al
acrun-\-ule"iw batalm.

vu Yimex ifain.

%(-ﬁj= i 3
3cx)=4 en Liiciike

e
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Test - 1
|
14. Asagiday = f(x) fonksiyonunun turevinin grafigi verilmistir. 16. Asagida, y = f(x) fonksiyonunun ttrevinin grafigi gosteril-
migtir.
AY
AY
y =1(x)
> X
0 3
-2
_/
"/I. y = f(x) fonksiyonunun 3 tane ekstremum noktasi
vardir. \/ ) o o
I. y=f(x) fonksiyonunun yerel minimum noktasinin apsisi
VIl £(3) < f(4) < f(5) tir. 3'tir.
2. y = f(x) fonksiyonunun yerel maksimum noktasinin \ﬂ|_ f(1) > f(2) > f(3) tur.
apsisi 6’dir.
X £(0) > (0) dir.
, - 2 b /
x z o N ’— a = ‘F (7“)
.F'(x) — * + - ‘i’ + "ﬁ —+ +
.r
4x) W L
Max : %
Yere) Jerel =
Min Min . w
.- e = =
V&S Rea) fn Aabloda seraldigh Utene, 4 +ene ; 3
etstremum noktast vardrr: 3 _ % +
VI, 3,45 g
. 14 ve notta\am  ardan  avalida - =)
girdginden J 4( w
344 <5 iain RV <P <f05) Hv, Yerel Min nokda.

X . x=6 da ‘f’|(63=0 olmasina vgmen \/I' Jerel min. noktann Apsis’ foblochn o3
-‘;y‘w i‘sarg{- dﬁ;s\{fmﬂdﬂ'qfﬂdm Ol&%u &er—
fex) 1n ekstremum recfost yobtum \/ L. 1,2 v noielan azalan amﬂ@a 8ir~du‘§‘-‘n=|en
14248 Nain %0) $o) S ) olun
15. f(x) = x3 - 3x2 - 9x + 1
| .
. (x kol yonas 19 atennd)
‘FI(70= ﬂ'x‘l._é o _3 = A ('x?'—,'z'x _3) X -F ’FQ'\ AN Jmi-‘% .
, *¥=0 waldasinde civilen JeSeln <Fim
£ =2 8.0%-9) (xel) PD'J-"H?- °‘¢A§“"‘dﬂn ’@"(o) Yo

isavek Adablosunu nce\ye ltm .
. dine x=0 nedasinda ki —F Yramz

I N £ Dolaguyla ~ $''(6)7 £¢e) olmaly.

NG

Max Jere\

MIA,
Jerel Moax digeri () =6
Yered Min defen £(4) =-2¢

A+ (N 6-26 =-20
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Test-2

|
1. f:R — R olmak Uizere,

f(x) = x3 - 3x — 1

-F‘('x)= S’X’L—&= a4 (x-1)( xXtt)
x -\ A

$ea | + — 9+

k)

Jered Mox. nokhanin @r&mh A-)=4

2x3 —6X + n

2. f(X) =

f-'(x)= 6x°—6 = 6 (%D (xat)

~x - A
g0 + & — §
2o /\/
Jered
Meax
NN

$-0=8 e.si—\-\\'gfn den
-2+t6+4n =8 B N=4 olun

3. ave b birer gercek sayidir.

fx)=x3—(a+b)x2+6

% 1(-x] = Qfx’L—l (a“'b) i%ﬁele.:l'ﬁffl

(b&\en' ebtremum noctaelann apsistes din

-g

F ¥8der ToPlowny  ntxp= T

_ —2(atb)

4. f(x) =
2
=13 (=% 'x’) . (39:2-’179

(X3 _ X2)3

1 5 2
36D = 3. %, (x-1) L (Ax-2)

% 1

'x i
T

Yoo + 51—

x=0 ~e x={ de 2 dane, ekstrervum
Nokhasy Yardw:

=4 S atb =6 olus

\CiLMATEMATIK

5. AY
y=3x%—ax+b
6) A >» X
Yukarida tepe noktasi T olan,
y=3x2—ax+b
parapolindn yerel minimum degeri 4’t0r.
y= 3% axtlo
(O;\s { (o) =\b
18 () b=l6 olur
/ .:ﬂ _ bx-a =9 ian
/
0 y = % (Tn.k‘)aslmn apsf.si\
/‘
‘? (%‘) =4 e_sﬁh'a?\'ndd\
a
3Q-_ Qo4 » 222D TTO( i) g9
16 S 4 2 BI&L-U. ; A(A ) p
o.=|9_ olur olur,
6. f(x)=x2—x—-6

fonksiyonu veriliyor.

o fx—1)

I 2f(x)
I ()]
IV. £(2x)
. V. f(—x) .
Jo¢ (x1) e
-2 - ‘
=>4 M -w. l'F(x)
eksinem nokh A Hanes
nokha .
)
£ee
3
| danes ekstremn
Nnokfa.
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Test -2
.
7. X 1. f:R—R f(x)=x2-4x 2
* 10, f=x3-2_4
VI g:R—R gx)=1-x2 2
XA h:R—R,h(x)=3x-1
Q. | 'R ! - ( —l)
| P x=92 de (x)=3'x—3’x=) '¥{7Q 3.
AT, $0a=2%-4 = .f.lrx). — ¥, wuhak min *
N var: x ° L
| + § = 9
o £ \ $0)=-L [ 36 n
(D=-ax 3 Y — xco da N\ 3 iy
V. g = e 7 D ot Jeme
2 ~— ;) dir
/\ var %tﬂ,h‘\ ot 3 oru\u'j ndale &q‘eﬁ
x . Wi)a8%0 Vre R icin damma  arten parcasi
ekstremum  nokta Sokturs
8. AsaQida, reel sayilarda tanimh ve sirekli bir f fonksiyonu-
nun tarevinin grafigi verilmistir.
y
‘ 11. f(x) = x3 —ax? + bx + 1

Vi
Vi

l.
X.!II. f fonksiyonu (-0, 2) araliginda artandir.
Oncelikle. x=2 noldbasnda R x)
’k‘ah\m.sm: ama (sared deqﬁ';l'fr‘rwb\'\'f‘.
8—@:\ Sanel i oldnﬁundp'\ x=2 des

f fonksiyonunun x = 2 noktasinda yerel maksimumu
vardir.

£(3) > f(4)

@
@

Sy bir elkstremum nokta verdin
x -2 2
\ T. X=2 yeneh Max
+ ] — 2
F) Ave 4 aqalen oraligs
gf‘-d;s‘mden
0. Sncikhin_yanls oldudu
“a\dodan ZPNA uNuNPeT

-Fr(’iq nocAadhr
NZavh
(D) ) Far
9. fxX)=x3+3x2+ M+ 1)x+3

,f (= axsbraextd Fonksjuprunun  ekst remum
noktas &ksq -g-(('x')z MzﬁQ.bx‘(-c f%*ﬁl‘
Ao lLosuu S‘%lw\mo&

iatn

‘Flha = 3 b + ™l
A=b>-4ec <o 16-4.3. tmel) €0

mil 23 > m> 2

™M en a% 2 olur

\CiLM\TEMATIK

x=-) do x ekseniny

N

cx )=0 '
- ‘:;(:‘0=°'S otmals.
‘Ff—(\= —l—a-b+l=0 % atbo =0

Flox) = 3o 20x4+b = $(-) =342avio=0 | Iab=-0

—l/a‘fb:.o
2a+b=-58
a=-1 wve b=1 or

Q.b-_—s

12. Asagida, y = f(x) fonksiyonunun grafigi gsterilmistir.

AY
o 2 x
\_/0/1 2 3
y = f(x)
(x-0) Pt <o
X=Aq X= -2  X=2 x| -2 1V 2
" Joo | +12A+ V7
)=0 :
@ /N "\
1 ¥z f}p‘ Araval
kin £03020 Clsiim Arayg
2
/I-‘- 3\&\ old‘ﬁundﬂn -2, L (2100)
9= gled in 3“']:‘_:“*_‘";
G
nbe;x?;“:\l:l\\r %a clogal se
" ove 14un

0+1=12
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Test -2
- |
13. Asagida egrilerin, dag olarak adlandiriligi verilmistir.
Sekil 1 Sekil 2 Sekil 3
Tek tepeli dag Iki tepeli dag Ug tepeli dag
N —_— \_/—\/—\/
2 . der .clen, 6.der. 8. der
14. f: R — R olmak tzere,

f(X):{xz—4x , X<5ise

10—x , x> 5ise

'
X £5 {ain (')61-41.): 2%x-4=0
x=2 de eks}rem nokfa var

Um
X5t

\CiLM\TEMATIK

‘F(X\= U F6d) =P o&qur\dar\ *x= %5 de Sarely
X-25~ Ve

S
fi5%) = - <°joldaﬁundqn x=5 P inov

-F'(S") Yo (savet cleFuiirmnn Ekstrem
nottadi—

F1205) - — 44524

15. f(x) fonksiyonu her x € R igin sureklidir.
Xg € R olmak (izere,

filxg") * fiixg) <O
\/I.

Vi

K.
-F(ma , ®X=%e nokdasinda —Hnewdi
olsaydh. +'(x°+)= {_'(rx,) (Aym 1‘5««5‘1;)

olurdu. Tarensit awa sardddh  bir
nokha  stved Nokda ocdgyicir,

(o %(Ko\\

Xg, f(x) fonksiyonunun bir ekstremum noktasinin ap-
sisidir.
f(x) fonksiyonunun x da limiti vardir.

f(x) fonksiyonunun x, da tlrevi vardir.

ekstresmn  nekda i,
Sdaverl; olddgunda

Umn“‘\l‘d?li.*“a “ \
Il &31\4&». Bunlteda Hivev Yobtur:

16.

Bir matematik 6gretmeni, 6nce dgrencilerin gérmeyecegi
sekilde gercel sayilar kimesi Uzerinde tanimh surekli bir f
fonksiyonunun grafigini bir k&gida ciziyor. Sonra grafigin bir
béliumind sekildeki gibi sar renkli bir kagit parcasiyla ka-
patiyor.

/|

Daha sonra, 6grencilerden bazilari asagidaki yorumlari ya-
pryor.

.
Al

XIII.

Fonksiyonun en az bir ekstremum noktasi vardir.

Fonksiyonun grafigi x eksenini en az iki noktada
keser.

Fonksiyonun tarevinin 0 oldugu en az bir nokta
vardir.

~y
A

L\
.

J= Py siareri OH\@W‘Q\"“’
A ve B nadalanmun  kopaoadan
birtesmesi lagum. Bu x ekseniny

en at i noldada Leseced
onlamy ‘+aun ‘

Fa  Artanucton  azale Wge Surects
Vo' seuilde 3e.c.c\-i§\'ndm @onor Bir erstver
noldra Vorodir

Du ekohnann nolkha siww nokda olabilin
dO‘qaw'&\q ovada Fivev olwgyya\siia:

T v T Leoin d@yu

n goulis  o\abilIm

A




., MINIiMUM - MAKSIMUM PROBLEMLERI

Test - |
.
1. ave b birer reel sayidir. 4. y y=x2
a+2b=12 Al
o= 2D a= 12-2b
2n !
ab = (la.—.?.ﬁ)._\o > (m..b -2b ) =0
1.-4=0 b=23 gl
0:=6 olur H -
ob=6.4=18 our 0 2
Tyol: o =t
m%&h-_ll 4 -/Z ----- Ao Veren \r?n&— o aq

boﬁ\l oanrak

oic, é\aaf.s > a.b= 6.3=18 our 4o ///

1
1
i
'; Al = a .( 4-«’)
- — Yo b e oa
Birbirne éauoshqu cCarPvn @n b\nguk & o= : Alo) = 42 -
] 1
2

1
de@@f\' alir, O:L x Ala) = 4-10"=0
2
2. x,y €R olmak lizere, - a:E olurs -
2\_2 4 16 _16V3
X+y=16 A ==.f4-2)=18 =—~
’ (’5) 3 3) Wz 3

x+a=‘6 % xX= ‘b‘y..

1 8 a ¥ 5. a€R olmakiizere a=0,
3 4)! . 4 ; ax?+(@-1)x+1=0
tby’—y')=0 = 48y -4y =0
( 473 41.? +y)_° E axitbx+c =0 dentlemi icin
43 12-3)= ; diskeiminant A = b= 4-ac
‘4 9 I.’- ol d"é -
M — en t\:’u. er (Gin - _ . .
_% 3=l9. alinmal;. 2. a e baal\ L ,qu&“
Alo) = (a-b"-q..a.\
1
X‘E)G kuwsver oranlarnnin 1.1 Q\A@' A'm\ =2(a-1).\ -4 =0 H 20-6=0
=1 olurr
désu efnde 4:12 olmas aon\' A =4-10 =-8 our “

(x: 3 6. Asagd ilen ABCD dikdértgeni, AEFD dikddrtgeni ile 3
aym oranda ol . lemi Idi . Asagida verilen ikdortgeni, ikdortgeni ile
J S ‘L‘d“# i tane es kareden olusmaktadir.

3. Dikdortgen seklindeki bir bahgenin yarisi duvar, diger yari- D F x C
sl ise tel 6rgu ile cevrilmigtir.
\\jor\su duvar gars! 4e) 630& o\d.;@melan,
Telin u%r\\\éu {20 m ise
‘Duvarin ua.—unlu’guda A9 M olur
%Q\Ac«e/un wevresl 4204120 =240
olpr
A E B
L |20~ —> Cevre(ABCD) =48 cm = 1‘(‘,52‘1' |DCD= 43
n Alan(x) = x. (120-%) 24-3% a7
x A= 120 %~ > D 24-4xF % C S |de|=24-3%
4
\L Altmi=1go-ax =0 = o’:-‘:—fo //// x x 'z baglh alan,
A(e0) = 60.60.=3600 m* durr ., / Al =3 (24-47)

 OX

/ Y AGY=Tax-2
Z

X Altxy= Fo-24% =0
x=19 our-

B Genresi sabit (bel) dan en b alonls
dikdorigen’ kare Seamis oldul.




MIiNiMUM - MAKSIMUM PROBLEMLERI

Test -1

7. Analitik dizlemde A(1, 1) ve B(a, a + 1) noktalari veriliyor.

B (xa,
a ) 4\ xexd (e

A(xugﬂ

o Ya bog (i \A8 U}unlqdu

dla)= \](a—t) " (at-1)" \V 20= %2a.+)
dleon = 42-2  _o = ——i
2\ 202204

8. xTLye alinan mal x2-5x+ 11 TL ye satiliyor.

Kar = Sohs P"‘-ja‘h — Alis ')r:fao“:‘\
e TN~

x

x e ba’gl\ kar ifadeor

xEaxell =

Kx) = ot 6+ U

.g’(fx) =0%-6=0 D x=0 alinmoda

9. AY

X2

i

P
A4, 1) ~
0 > X
'B('XAQ}J_
d ) de et
A(?‘uﬂl)

oL Y0 b%h AP\

VZunluoy

1 \2
(a—431+L‘qi'D

ﬂa-@fg_(%:-_l-u) a M_-g+ag.9_a= O

2\ -5 ( )

Al

d)={g+1 =30

a’]=6 a=9_°h40 o

x
'—
<
=
w
-
-
=
-
(&)
-

@-

L {ﬂ.m

|
. o ]
10 2cm
[T L]
> 32 cm?
1cm
1 [-]
[-1 [-]

Dikdértgen seklindeki bir kagidin 32 cm? lik kismina yazi

yazilacaktir.
e X+ ——

T 2em

'i stenilen alan

1_«——— x —— (xm.(a»fob
FEAs Bt Aon e oSBh
v AlR) = ('x+25( +4’)

=3244%+&3 48
A = 4-%=o S A=4

%=4 lam alan AW =FZ et
11. AY
y=9(x)
1
c B
X
o A 1
Yukarida verilen parabol grafiginde B noktasi parabol ile
OABC dikdértgeninin ortak noktasidir.
Y=9*)  Porsbdin denklen
i gx):('x—l)q' da
2 8
he
%
o[ A i
o
o begl cevre quéan
dﬂ “ﬁ' R ( \ 1(]12’.0‘(“ =0
Go=2 (a+@-D*) > G l= 3 o
=2 a_’(zolur cl(g_)"- e
12. f(x) = x3 - 6x2 + 2x + 1
Temsili Gu('g"mé(d) Hwﬁ‘\af ’bir (_x| ;(m\
d noktasinda €gimi veren

Aorlesjgen,
=02 din
s i
on 02 deger Istenen ifadentn Fireri aluny,

0
+ (D=6x-12=0 3 x=2 iain .-f'lﬂ.)=-|0

(> $0er)
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Test-2

|
1

A x'e b@h alani Veren

ifade;

(24-1x) Q4xn-x?

x =% _

Al = = ==

Alx)= 24=2% 5 5 x=in
[~ < 2 olu~
24-o

xX=12 icin olan
AUD)= |2.-(’2_='.F2' omt olur-
ﬂCgem lizkenar dIL uaau\ olaral

oumis oldul.

2. f(x) = x2 — 4x + 1

fonksiyonu veriliyor.

y = f(x) + f!(x) fonksiyonunun grafiginin Gzerindeki herhan-

gi bir nokta (a, b) dir.

Sz-ﬁ(x'\ +—Y-|(x) = x=2%-3
~

Wquel %4
e?cn\toa'aonu ) gerindeks herhan
noltasy A, o'— ‘L&—S)

Z\' (ab)

Koordinatlon  Aoplowrunt  veren ifode
Moz=a+a%2a-3 = a—aa-3
1 1 ——LS_ olurs
M(0)= 20~ 3 a= ] oun ML“ . :
3. A
N M
o
B K H L C

ABC ucgeninin icine KLMN dikddrtgeni cizilmistir.

|AH| =6 br, |BC| =10 br
A o A
AMN v AcB uaam\a'\‘r\ab
benrerlit killanm\ina.
Gy
N M G%‘ —_-(x'_ ? 9(:3__30—5
T our
Y Y PP AW VIN| &Ldérbu\im'n
- aloninm  weren | fade
& K i - y Bfskennes bogly

<~ ——>

Alg= __3‘:1 > Al =20—

% .I;dodawm alorumn A&C nin

oldueu.m ditkat edelinm

‘moaas

\CiLM\TEMATIK

A@)=15 olun

dansn

5.

.
4. Asagida,y=x%2+2x+6 ve y=-x2+3x—1 fonksiyonla-

rinin grafigi verilmigtir.

y=x2+2x+6

y=—x2+3x—1

A noktasiy =x2 + 2x + 6 ve Bnoktasiy=-x2+3x—1eg-

rileri Gzerindedir.

1 o't2a+6— (_Ql‘tjq"\
'\___\/\/

20047

|48\ umanlGanun & & ol {fadert

d ()= 20 -+

ilk 50 yolcunun her biri icin ucak bilet fiyatinin 200 TL oldu-

gu bir havayolu sirketinde 50 Gizerine eklenen her yolcu igin
bilet fiyati 2 TL dismektedir.

Ornegin; ucaga 52 yolcu binerse her yolcu 196 TL bilet pa-

rasi 6duyor.
50 200

(5-01-0 . ( 200-2)
(5042.1) - (200-2.2)

(50+x.1)(200-2.X) = B edilen ‘otany

—_N —_
ol Sagor  Ueak \alek fiyakr
Lodancn

X (x)= (AO+x) (200-2X)

X le bofél\ SQedcdlons

J(;‘(')C): (9-00—.9-"3-} CFiO‘l"X)-(-ﬂ =0 7(:250‘\4'_

g /olew SQuun - @ (%=2K)
(39) ol



MiNiMUM - MAKSIMUM PROBLEMLERI

Test-2
|
6. D (8 + x) birim o]
0l E
£
._g
<
|
NS
A B
ABCD dikdortgen ve ABE bir Gicgendir.
|AD| =4 —x, |DC| =8 +x
<.
L+ -l . IE
I
: 7 Ve
‘ 1
,,///////”, ______ o
A gt &

xle oyl olam veren ifack
Al = (8“'%)(,4—9() o ALy o 4~ ?H-(S-\-‘x.)(-() o

=S x=-2 olur. Alon A(-2)= ézb_('a olur,

7. . Havuz Il. Havuz
X +5 X
A B
. havuz x2 + 5 litre ve Il. havuz x litredir. A muslugu |.havu-
zun tamamini 3 saatte B muslugu ise Il. havuzun tamami-
ni 2 saatte bosaltmaktadir.
-’;(7("-\-6)
1 soat sonna 1. hovurda kalan su 3 ‘
L sowb gonra L. Wovurde kalan sy -_:2_‘ LR
Orann % e bc\u’jh ich\w'
O(‘x)_ i (9(1-1-5) ,._4_'_ (x_‘_i)
T3 X /g ~
oltx)= 2 (1- 5-) =0 > =x=V5 olu
3 x*

T hwovuedols 5u wikhar @?)i") =10 liinre ourr

8.
A:@-*( ) =N Ae) UGN
* op o
A(.?\ja) X dlod: ) (a-DEa (o ot
dwd={@-0* s '
= d‘(oﬂ.—_ 'Q’La‘ﬂ__ﬂ =0 D 0L=-§-_; olur-

L\ICG—GXL-\-O\
a-_‘% icin &(%): E_z

ye

olur-

\CiLM\TEMATIK

Sekilde bir kenari 6 br olan kare bicimindeki aliminyum lev-
hanin kdselerinden esit kare parcalar kesilerek katlaniyor
ve Ustl acik bir dik prizma biciminde depo yapilyor.

4

‘6—9.x
' * Hacwnin 'n'e.baah ifee\qn'
' V)= (6-24)% %

LR
Aaean Ww;wf
X=1 ©

= Va9 (6-20.00) % + (6-29°

[}
Vi =(6-25) Co-br) c0 >
X=\ iain Nhacim \/(0 16 b’

10.

o

]
B

al
A

DI

6 cm eninde dikdértgen seklindeki kagit serit, sekildeki gi-
bi D kdsesi kivrilarak [AB] kenari Uzerine getiriliyor.
£ C .

B
Fu P‘fN:,ix"—(b-ﬁ":\)lﬂk—ﬁé
Aol EAD) A= -2 -9:1 12%-1¢

Qrso’@"dﬂv\ xle b

Ty
Aled - =L Nmxae + (6-%) .L———-m‘= 36-\2% +36-6K _ ¢

e 2\ 2x-34

Prahl Vol:

— . Cevre. (EED) =12

6-x] /=X Alavuvun maa X
A}%D’ olmas tain

3: - eakenar u_qao\

alin
Nan - 225

= 1r3¢



= POLINOM FONKSIYONLARIN GRAFIGI Tect
€S

1. Asagida 3. dereceden f(x) polinomunun grafigi verilmistir. 3. L fx)=(x=1)2« (x+2)
AY 1. g(x) = (x—1)3
L h(x) = (x + 1)2+ (5 —x)2

_ T,
\ / o) 36
—2/ o 1 > X

H

X=L nokhasinda -)-é?j‘e.-\— o\duqu\ndaﬂ — \
ot Lot kb ohnin coime |
2 Yoalwz IL
-)El'ﬂ= oL( x4 (x—1) (0.4) nokiasndan
Hat o)=

Iew 3\r\der\ *—C ) + cdmaly. 4. I f(x) = x2 e (x—1)2

;f.(o\—_ O 2 g =4 S o=2 s . g(x)=x*+x2

Res) 2 2 (x4 Dx-N* olur I () = (0 = X)(x + 1)%

I. .f(ﬂ = %% (e

A m'\/\l Zm\

$2)=2.4.1=%8

x
-
<
=
w XK ekseravun
E  abtwnda kalen % elpeninn alhrde
= Paraas yew. Lalan paraan
2. Asagida 4. dereceden f(x) polinomunun grafigi verilmigtir. = L. Tum % gercec var.
2_ 5%(\&!—\ \auin .
A
Y == xHx*+0) 2 0 Cwap T v T
aldu’é‘undon X elneninig
8 y:f(X) qUnnda l‘aw\ Pmd\ wL
\\/ 5. Asagida, f(x) = (x + 1)2+ (x = 1) » (ax + b) fonksiyonunun
> x grafigi cizilmistir.
-1 0 2
AY
X=-| we x=92 nobﬁh!‘\f’d@\ @d— —1 X

o
in
w

/

oldigundan cift ket kB dorak alinur .
y=1X

—‘?ﬂ:\: oLlne+() 7.‘(95—9_3& (0.2) nokhasim
so.’.al»q:—_

Z12
(o0)= A 4G= =
$0)=8 a.l4=8 = o=2 glur ax<o  carpanw s Arlagan ckferin %=1
—P(od: Q (fx-(ﬂ’_'(x-o_)’- olrmas: gendki b=-\2
& = V=12 = —P=7
FO=2.4.1 = 8 olur sk =e ke = b=z

2 0=— 4 olur

O-b—_—A—w..:—lb olur~




Tect POLINOM FONKSIYONLARIN GRAFIGI o
€S

6. AY 8. Asagida, f(x) polinom fonksiyonunun grafigi verilmistir.

N\ TN

Sekilde, y = f(x) fonksiyonunun grafigi verilmistir.

AY

f(x) = (x +a)2 e (x— 1) » <bx+1—>

2
'/ ——— \/I f(x) in derecesi tektir.

_ -2 nohasnda B x=g N o - ’\/II. f(x) = 0 denkleminin ¢6zUm kumesi iki elemanhdir.
+€ger oldugiundon Garpantn leBeia . -
2 o lmas '~ \/III. f(x) in tim sifirlarinin ¢carpimi pozitif bir sayidir.
@+2) " oimals
a b-\-i =0 é ba—‘/
o0nN=2 6 M Ve N 5
o-mo
soylo  olmale
a.b = 9_.(—-%)—--'@ dxene»
b
am  2a-t
> Vb = (%) (x-9)
< Sellinde owals.
- lemsi
; I--f‘*‘ ) Aderece olur Tichn, fen M_;_“—_k alalum.
w %‘M\: (%—a) . (x-b) olur
— —_
; 1. G.K= ?A. | 2 elemanuder, 3 .derece. olur.
2 M. a do «if+ akl
2 S hrlan a.a.b =a%b 70 olur,
7. fx)=—=x®+bx*+ox3+dx2 + e 9. Ay
fonksiyonunun grafigi asagida verilmigtir.
AY 2
10 2\ > X
3 0 3 5\ " ~
y = f(x) for- o ('x-ﬂ)??(—x_q_) L=2 omal  -Q2a=2 @
5 4 5.2 -’}tﬂ=(x—«0"(-x+a.) = f.'(ﬂ: ()~ + (x40Y- €~0)
e
‘f_(,‘\ = —x4+bxFtcxralxT+ é'(.(”“\=%""0 L-—:Lx+9):o = X:—\
Baskatsqyt -\ x| =& 4 _ |
Y - b+ &— Yered Max TN 2y 4 ar
2 2 '
= oxh ex ddxtre = = (%) (x-4). (x~5) ™~
e.si"'\%ff\de— X=0 lain Bl -’}fx\ = (%) () J.nnhfyumdan
e = _L_S.(—ﬁ) S e=45 cunr sonna,

e
P

: \_ 4 X Xq

N T | SRR ey

3. dereer Mm\o.r Seved max
Tein ,?_(D=4\. o, NORIIN apset




TUREV

| Karma Test - |
f(2x + 1) = 1 4. fbir fonksiyon olmak izere,
(x®+1)2 fox = 1) = (x = 1) f(x) + x
o P TA ( esitligi veriliyor.
Limn M)= - m%:*‘g(ﬂ) x=1 aokiasindx aixilen ’JQOHI\ ﬁlimf #'(n
x93 X4 X372
_a Esfﬂn'gin Yer ik —\on:gmm FHwrevini olalim.
-2 X
Daxt) = (™) llaxi). 2= -0 (x41). 2% 2 axa). = fexd 4 0xt). Fllad AL
x=\tdn 2 4’-‘(0) = _3i x=y ian, 24 W . ORI
| \ — .
=) -f-(ﬁ)—_ —$ '%—(zx-ﬁ= (x-D). %'(‘Xﬂ A% e.;iHrﬁ‘fnaL_ =\ iafn
: A #—((\-_L olur.
S -4+@= ?/ 9_4?_’(0=H\ S .}‘(0=L
a ve b birer reel sayidir. 5. f(x) ve g(x) sirekli ve tlrevlenebilir birer fonksiyon,
LEL T g'(1) =g(1) =1 ve f(x) = g%(x)
ax+b, x<1 o Sz@g\(x) 40\140‘;_\}7\\/\"& x=1 noktasinda Gizilen
X=1 noktasnda surelds o\&,‘sw\é‘r\ 5 +gein &gimi 21RO R i
=
o) ;ﬁfﬁq = lim_'fz*ﬂ =0 = A=t 0 5 § (=g = =L
e —— ¥ 1 s (( ) L ¢ ‘u)
(4. cotb D b=l olun o A=2000800 o $(0= 2‘9%0'1; -
(&)
- t 1
=l e Firemsio old@undan FRANAW = 4 olur
NI Gt
\ 1, =
‘{L((*’):F ?'(‘) \ 2x ; x| 2o
— — ri‘ (')0:
2L + x a , x<&
A+2L veb={ s at+b 2
6. Vx€eER icin,
fea cipe eldigundan fi(x) > 0 ve g'(x) < 0
(-x\) = X her iki “Fu '
'f' | ‘y' x) ;“" . m'?“'\ reasini
- F-n)= $\x) . f(g(x) > f(g(x + 1))
P = -4 our. 2o Jorkagionu Il f(g()) > f(g(x - 1))
el olur . g(f(x)) > g(f(x + 1))
Sitlarda delc olan %nkudmuwu %
-T—A?-TAN 9 AZALAN \/
D} 'xq—.‘Lx T. @) f (gras)) == g(x) )3(x«)£px< x4l
ALTAN AzAvA
I. QCS(K\)) %B(Mﬁﬁ 9(1&3)3 (’X—% -3 x&ex-\ x
£ Apany @ Azaral
L. 96 > 9 (Rixel ) LA ) — x 22et.




TUREV

Karma Test - |

|
7. Asagida iki egri verilmistir.

|ABL uz\u.\\u-sunur\
o cinsinadena ety

dio)= ool

d '(a\ —20 -30"
= o(2-3a)=0
o= L
3
d(%)-4_32 -4

(3 9 27 ar 7
x
8. x> 0 olmak lizere, bir kiltiiphanede ders calisan 6grenci
sayisl, ;
w
f(x) = x3 — 9x2 + 15x + 99 =
fonksiyonuyla ifade edilmektedir. x, kitiphanede ders ca- f
ligilan toplam saat sayisidir. o
-

P = 8 1BX H15 =8 (o6 +9)
= 5(x-5)(x~)

x| L s
/ Mininum el-ogv"‘v"“

%1 Kitug naredes Sess
calision ‘ogam soat sQyul

x=%
olmald .

T .
9. O0<acx< > olmak Uzere,
f(x) = sina * X2 — cosa * x +1

|
£(x) = 2sinel. . — cospl

.

2sinol. X —cosol= O = X= o=
9 sin o

A _ casic

)’K I sinel

= o= 45°

10. f(x) = 2x3 — 3x2 — 12x + 1

Pz bx=6m =12 = 6 (x-2) (%+f)

=20 'x;—'

x
‘g '(x)

-?(x')

A2
+ { — 3+
77
—_—— ———— —
ACTAN  ASALAN ARTAN

QN i0)
k]

(2. %<20)
-\
v ¢
yered |
MoK d-.q Jo

XA) Jered Min cleBen' (9 o&;?\ldm\ danlli,
X8) X2 iain Paltiyon ardan (Jabladan) o.&gmt.«
?‘IL

=

7(0) Yered minimum norta (2.-19) oldfiqnacﬂ &‘"‘-

X D) ﬂ?—ohhlgoﬂ (-00,-1] , T2.00) aralllanndo arkan
oldigundan Jownhs.

E) Tblodan gorildigu

d@eriee\tn

\.l%ex\b &ue,\ raaksimun

11. I
Ay Ay
dored Mo AN xeg cvanda
31- x=2 cvannda 3r- alnan oir
1\ olnan en iyl en bipnale
/ E d‘t’iﬂ‘ Q +ir elﬁor &t
! 0
. > X > X dﬂh}‘ \a
0 2 Y
rbﬂ'a@leir
M.
1y X=2 civarndaq
olvan en kigik
al€§u' 0 d
Yered Winimum
> x noktadir,
0 2

Cevap Nalmz T




TUREV

Karma Test - |

Sekilde, y = f!(x) tirev fonksiyonun grafigi verilmistir.

A
1\ +
1 1
N\ A| |
=3 -2 -1 4 4
:—/ é_\‘j:{-'('x)
x -3 A 4 = -3 +e J«lmv‘n
)| — 24+t — xe4 e gerelrex
()
= b
x
13. f(x) =x3-3x2+ 3 =
=
;e,(,q = A% = 3% (x-2) =0 r: ::: E
=
b | + '% - {“' =
N NG LA
o)1 P=-1
Jeuredd Jored M.
'Y
S 3‘ Jl(*) s=klinde_ bir
/\ 2 / 3m—€.la olmealy
—>
0 \ bu kosulu M%lqjsf\
/ - \'J lee 3mfl\a

A

.sec.ug‘ndzsh‘r.‘

1\'4
R

x=-2 ;%x=4 wve x=2 nokralors elco(’Y@Vn
nolckalavlrr Rix) bu nNoldudardar Harevknelolliv-
o(&@.m&n bu noktolowrda e QkSe/n

O chm %‘(K\ —fbﬂku(yv\u “bu neltolorda
X 2\oenini kLepe

x>2 ian F(X) ortan olc:L%kmdan
fl'(x) poz ik # slegeder a\r

Bu bijgilere. @ane  Flx)  Aonkeyoun

/M‘m

/—2 )

S

bicimink. olollin  Kesullura g
sk 2) sw@‘&if‘.




TUREV

Karma Test -2

Yukarida, birim kareli zeminde f ve g fonksiyonlarinin gra-

fikleri verilmistir.

N
r=rT~1""r=-I~--r-" 1Tttt T
A O O B [O V()
:—-J:--‘t : IR i $0+5'()
L
I
| / 2 A
- )= - X+
| S 2%z
I
______ _F(_CS;E""""""'
8'(6) x=6 ﬂol(.‘b.s-ndn 8(,;) in @\m’ AQ-J 4?(6) 3'(6)___ 3"—2‘

gt

.Fl(q x=L noklasinda, *(,a n qﬂll' 2

x=\ roklasindg O(;Q in e@‘m.' -4

x2—2x, X <1
2. f(x) = 5

x°—1, Xx=>1

fonksiyonu veriliyor.

9(x) = (Fof)(x)

(‘)cl—a.')c)' » x & { Lx-n 5 x4
(’X.q—l) 2% 20 NS

¥|('x] =
g(x\:(-?-of-) () > Sl(x) = -Fl(‘P('n) ?I(‘x)
x=-L fan g'(-0)= F‘(ﬁ(j\).&) = f:@ (-4)
8 -4 27
=—l0%

3. 2f(x) + f(—x) = x2 = x + 1
esitligi veriliyor.
e?tx\ 'Fonkni_\jonunu *=1 noktasinda aizilen
-‘(ﬁd’in eﬁ-‘m.' f-‘(() \s\e@'j:rﬁ
Q.f(od + Rl = ot C"‘W‘ i Aorafin Hirewind a\abwq

2 £ () - -f-'(—'x) = Qx—|
A=l e x=_{
%/:L P -Pen-L

2 #(~)- pe) =-8

ic'n

\CiLM\TEMATIK

=t > $aO)=-%
f(x) = —x3 + 3x2 + 45x — 2

egrisi Uzerinde bulunan apsisi tam sayi olan noktalarinda-
ki te@etleri ciziliyor.
'{‘e%el-la- x <ksen! ile d«ut‘ o

8‘?‘\;}%« f-l('ﬂ >0 olur,

‘f_'(x])o Resuluny sa’é‘l&sjqr\ x "nmseg\lervu

buleum .
[}
FOd = - anttbxi g5 = - a(x- 2% -5)
S f‘(«)=-$(a —5)CX+3) =0 fam 2=5 ve x=-73
((: -.ﬁ f (—316) Qﬁal@!ﬂdab' ")QVNS‘BﬂQP
"; )| — ? - ?“ -9, ~\io.\; 11’.\)4
—_—
F+ :-fafkl_\ nokda dur
3
5. y=%—6x2+x+1

&'= 2o 12+l ok sipunun en ik
deZSen lain Fmw  alnrsa

d“.-.ﬁ‘x—(?_-—o » %]

g1 -1+
~—"

x= 4 {uin J(.ﬂ:%_ 6.9 +3+1

Y(@D=18-H414 =-32,4
CQL—SQ_)




TUREV

| Karma Test - 2
.
6. kbir gergek sayidir. 8. Birdondurmaci tanesi 50 kurusa gtinde 200 dondurma sat-

maktadir. Dondurmaci her 1 kurusluk zam igin giinde iki

y = 2x + k dogrusu,
dondurma daha az satmaktadir. Dondurmacinin gunlik

3

y= X_+ 2%2 + Bx masrafl dondurma basina sabit olup 40 kurustur.
200 dondurmo sohsinda 1 cbnclrwmadan
A EAL S W
TemsiV_aitim | e\de cdilen kar Go-40 =10 ¥r

=Qx 4k Srusunun €ami 2,
o oY 9 3 200 dondurma X 40 Kr

(200-2) dondurma ¢ (0+()Kr

(a,b) ~x=a noktasnda Srisinin
’ o %<3 (200-1.9.) dordurmon  x ({o+a.0) K-

-kﬁ‘e,Hnln @'mn‘ 2

[ 'Y = ot - ) D) ke (£ ilen
-_13-\-2"- 6 Ja = raxtb > Y,(@)=a=4a b =2 (20-2x) donduwa x (04X I.)_ r (fde edlen dar)
az 3 exrox 2 Dondurmor Soywn 1 doncur madan
S atqat4 =0 elde edilen kar
2
= (a+D)=0 %gﬁir-_f- Toplam karn X e bo@l i fadesr
O=-2 {ain ) 8 cg_12 K (=)= (200-2x%).((04x)
-2) =Y, (~1) = —4tl="—="F0e—
Y, M 4 83 ol 2 -2 (to+x) +(200-2%).{ = O
-—- I
k=" olur % xX= 44 olum
Dondurmor 503:5: 200 -25¢
7. Asagida bir evin projesiyle ilgili bilgiler verilmistir. X=445 iGN 99p0-90 =\o_ olur
120 20L]
40 40
40 40
120 201
Evin temeli: dikdortgen Her késeden, taban

boyutlari 20 cm ve

40 cm olan dikddrtgen
prizma bigiminde bir
sutun yukselecektir.

\CiLMATEMATIK

9- _ |]
X eoe
X X X X

........ Dis.duval
_1 A Yukaridaki sekilde bir ayriti x br ve hacimleri toplami
§ i Evinig kism | § 1875 br3 olan x tane kare prizma yan yana dizilerek yuka-
& Lo ridaki yapi olusturulmustur. Olusan yapida her bir prizma-
° 3 nin ikiser yizu kirmiziya boyanmistir.
Dis duvar
Sutunlarin aralari dig duvarlar
olacaktir. Dis duvarlarin arasi ////// < Rerlboir grizmonn \roowu' X% 3
evin i¢ kismi olacaktir. 7 7 — .
//}/A /. x tane :Mungéan {oplam Viacim
En alttaki sekilde evin ic kisminin alani 50 m? dir. W—/ V= X.Q.a) = X" =815
= = ________ 1.| °"J= 60 (Evin {u4&umimin Alnm) Y / 7(1 5 o= (835
S *——’--- “ OCWA\ = g w / a
1 % 3: 5_;_ gom.z,?m ////// A b2

//9/// / Bir Priama icin kwmt:-dihglm alanlart

(;,1-04) (x408) (Evin Temelinin Alant) "\"P“’“’“‘ X X

1
El £vin Yermelinin aloninan ////% " x danes {ain x(w‘*"‘i)
Tru ___________ 1_311— X ‘a bﬂé\! \'*Qd%f //7/// o= {8_}6 N
= (52 +0,4) (x10.8) Zy) | o
A) = (G0 # // /3‘ ’\, Alonlar Hoplamn X cinsinden
> Al =50+ ﬂ,g +0,4.% + 0,32 o @ ench
A= (o) = 1B

___)Al(“-)=_ i% +O,4—=0 {an x=(0 olur

A= - BT axt =0 e
3 A(9)=Fo+ 4 + 4 +0,32 = AlR) =A8:32 our: = =2 x =645

D X=4 iin  A(R)=500 olur

R




TUREV

Karma Test -2

10. Ay

Sekilde, y = f(x) fonksiyonunun grafigi verilmistir.

X=| nolktasndqg
Yerd wvalimum veur
Ayni 2awmanda £
N By eAnd e 1d
nolda olddoundan mutak
Modesirmud Nolchach~
MuHok mokoivum A.,gu 4o,

| x

‘ =

X 4('&') l'n‘jérﬁnv\-{)\ Limen (-oo,fﬂ old&ﬁur\o\‘:n -
-

muflek winimum Nolctas Yolehurs =

X =4 nolctasinda Eﬁw malcoivmurmu v‘ard«rzg

x ¥=-2 <b. %x\ artan _}’.((—ﬂ?o
=3 de £t o2alen 312' (%_)co old@n —
don R 2'(A) <o otun

R bilgilere ?;N;_, Cerap [ e
11. f(x) = 12x — x3

/
F =12~ 4x*
,ﬂf'('x); a¢2->) (24%) =0 2 =®=20 V xX=-2

2 - |
x T v |

fa -7 + i

12NN

2
12. 1(x) = X? — x —8 parabollnin tzerindeki her noktanin,

koordinatlar carpiminin degerini veren fonksiyon g olsun.
I. g fonksiyonu [-2, 4] araliginda azalandir.
Il. g fonksiyonunun 2 tane ekstremumu vardir.

Ill. g fonksiyonunun yerel maksimum degeri 10 dur.
-F(’Q parabdy ukermeleki herhenaf bt~ (’X.-Ff’k\)
olmalk U%ene, koordinaHar carpim

(X) = 'x.-F('x) olr. (x)=
JrR-mda e 9

(T—x-s\

(
> 9 (A = 9(7-_9_0‘—8 =(”(-4‘(’¥+1\ =9 $ q(=4 Vo

o3 —xZ gx
'&

=-2

x -2 4
i ———— ®*r=-2v %x=4 J
£+ % i+ ekotremun mokia duae:

)
£0)‘ N ™ L_2‘4] mh’e‘mdn aalan

& Mexred Makimum ak’im’ X==2 (alnm
9¢-2)-E 411028

olurs

Du bilgilene gono  cewap I ve I Si~

13. y = f(x) fonksiyonu Vx € R igin f'(x) > 0 olmaktadir.

(1.) () fonksiyonu periyodikiir.
Il. f(x) tek fonksiyondur.

f(x) cift fonksiyondur.
I —’-R —A bir %«koiaon Yx €R icin .—ftm—T}:?@ kosalunu
segloyan T gercek. saysi vana }(ﬂ pPegipdik. %l\‘lﬁ’ﬁ“'
T iedn \ﬁerhnnD—.' i~ cléler secetm T=3 oun.

A= £ d)  sa 2RO 2R = R = -
'ﬁ %’x'.- .. =;_('(IJ= ‘F“’] =‘P(1] _— - _
3 =-€(:ﬂ= 36 = A = — _ eihitlen ss(cmrt

YxeR fan Af-'(x\ 90 Fed grian.
1< B (ain —Y—(‘\ A,F-l's") almal 4—(0 =.-PH-) Old‘%”\éﬁh

artenlk kesulu \oogulu~ Kesin NYonlishr,

0 Tek ’ka@mhf— oryine, 9&«0 Sirvedrilchr,

J5
L oy braimink. orjire gpves sk, aran

[-ud]} mln.lg'mdalu‘ Parcas

xX=2 i\ain aF( 2)=16 olur

/

3 &Akddof\ secieii. Kesn Nonbz Q}'JW"'-\

/

PF:A—>B kA fan FX=fR) Lesiuno
sdglayan forkggonlar ol P kdondur:

G 3 orian odBpndy  -24 iken 1) i)
" olmaldr, Glé’»l- &"cdd&'\br fain P—= £
eld'ﬁw\qu celiskickr Kesin  Nanl) st

I.



14.

fx) =x*—x2+2

TUREV

Karma Test -2

2oy =g ax 3 4= 2x(2%)=0

icin

x

A
X=0, &x=—

s

=A

, xX= olur

f-’( )

$3

15. Asagida, y = f(x) fonksiyonunun birinci tiirevinin grafigi ve-

rilmistir.

|- | __

\z Va
biciminse. bir S“de‘k

Ay

/—3
D=0
$Cn=0

_? 2) =0
fa)=0

2 -\

'Vﬂ.

SN SN\
N

y = ()
,?.(-’Lsc) rainn  Aarea/
alnine
—g. $lax) =02

~2x=-0N 2 X= g/?_
—ox=4- x==2
“2x=2 = he= |

-L%=4 5 =g
.1/‘1.

$(x)

“-

_%4-

_++

~»=aQ VR X=2

#<)

C’&\ (_%— = { olun

Jered nokemum o B

16.

va

y=f(x)

Sekilde, f!(x) (tlrev fonksiyonunun grafigi) verilmigtir.

\CiLM\TEMATIK

Riaimin sle

= -\ ve x=19

bir @M@-‘L olnali.

'k d‘omm nok,“Q‘QI‘ W.

Yosu\lara wWeun D M@‘d‘h

3.E
i1.C

1.D
9.E

2.E
10.B

7.C
15.C

8.E
16.D

5.B
13.D

6.D
14.C

4.C
12.D




TUREV

Karma Test - 3
|
1. f(x) = |x2 + (a—1)x + 4 4. f(x) =x2+bx + 10 fonksiyonu veriliyor.

fonksiyonu her x € R igin tarevlidir.

OL+0 omolk heene —?f’x\= |ax1-'tlox(-c\ ‘%’Ejmunun
her X € \R iain Hireyli olmasi fain oxlebxec =0
dentleminin A='37‘—4.-A-C. £0 kosuluny, @bmﬁm
,9uder.-
-F(x\ = l ot (a-ﬂ'x+4\ ALO ian
(a-N—4.4 £0 = @)'¢le = -4 <0-1 €4
D - qLon £5
o an aluw’ﬁ‘ "I'amsyl ddéu'lﬂ'\:"'b?hm'
-1 9 1+O+112+3+4 15 = O Odurr

2. ab€eR, f(x) =x2—ax +b veriliyor.
f(x), x>0
g(x) =[
f(x), x<0

olmak Gzere, g(x) fonksiyonu ¥x € R i¢in streklidir.

-F('KE xZax+o ve -F'(x) = 22— oldigundan

Ax—-0, x?20 x

8(')(): {XEG')&E) | x€o olurs 5
90\, VekeRiain durelli fre x=0 da sjnkljd!r‘.E
Lin @x-a) = Uim (xLax+) = 96) =
e S
o _ b > a+bz-o . -

,g(-o=4+ggl_o > D=4 ol

3. Gergek sayilar kimesinde tanimli f fonksiyonu her x igin,
—6 < f(x) < -1
esitsizliklerini saghyor.
her x icin _65-?(905—1— Ise l‘Ffﬂ\=-‘P(*)

“F(”O\—‘?('x) Jmlugyw —9_&"&\ olur
e

— Alx) _
TEMS L ia-dM .

(\)= -2 &fx\ &W\ma

37 x= 3 nobkfasinda
Y= ~2f(x) aizien IBetin LBimi

-(-1
? —lae'(ﬂ) = 3 )
(4|'3) i—ri'
ki nokdas)
bilinen ﬁﬁr\muﬂ

!
5 -280)=-0
2 .{"(ﬂ: 5 olrr

.Fuq Ve 5(9;) -Fank{n'j:nhn x=a nokdasnch birbirneg

-kgd- 1FY )
Py F0=9@) | Lagitan
7 .F'(a\ =3'( a) Sfilmmah&n

3r-,o= »&bAaHo

'x)= axtb
@)= £0a) | cesilarm =2
e '@) ) scafedaon. Fene

3 a’abe = m

D 2atb=2 5 b=2-10 “‘""’“’*_o > a= -2 alnna
25 o%-20-% = 6 olur.

.F(x‘) Ve 'Plfx\ "E?\‘@:nlun Tain

0.’:! ZA—'LG‘L-HO =

5. y

y =x° + 4x

Koordinat sisteminde paraboliin x eksenini kestigi noktala-
rin birinden parabole d tegeqz_ti ciziliyor. l
Yex+ax Y= Ixt4

e
3:0 Tain X4 =0

'x(x+4.)_—.o D x=0D ;xX=-4

X=-4 nolchasindal’
U( (-4) = -4 olur

minin — 4 olmas
ekeniny Iuoh‘?' nolcta .

Al olmal-

4.16
2

-‘-e@es-h‘n

i

TeHekin
iam

Alon = =49 ol

Hacwmt
- Zn = _J2
V=Trth=%2 5 n=0%

anua alont /

S=3wrh + =2
3&15 olamnin Pbc boah 'uFa&au‘

)= 144 4+ ek
r

Str= - MJ;M.‘HP =0 3 Tr=7 )

h
\ = Itr". n = 32 / bademin de
) her ikt 401’0@‘
JIrc'h=32r e mrfahm

F2 h=tar
_ .L.—. A lurs
w=r S = ol

\'Amk Hali




TUREV

Karma Test -3

Asagida bir yuvarlak masa gdsterilmigtir.

Kenar bantlama ; | :

Masanin daire bi¢cimindeki ylizeyinin ¢evresine bant ¢cek-
menin maliyeti her bir metre uzunluk icin 2 TL, masanin yu-
zeyini boyama maliyeti ise her 1 metre kare alan icin 1 TL'dir.

/ T, 4 (\f% %om& \Au\igd:“)

2nr 2 (Bont Maljyeti)
Forls Veren fnigon rlye h’é(l
Fer) = 4ur - wrt

N

anr C=2olur.

Fc2)=8N-40 =4n

O

Yukarida bir kenari x br olan dtizgiin altigen seklinde bir ay-
na gosterilmigtir.

Aynanin ¢evresine ahsap cerceve yapmanin maliyeti her
bir metre uzunluk i¢in 3 TL, ayna maliyeti ise her 1 metre
kare icin 1 TL'dir.

/isﬂmnu\ 3\)2@ alant 6-%6

Agxamr\ quum\’@u bx

bx .3 Gergeve Malige ks

‘0% 3 A
% . 6T.L Aar\ow\m )JR\UOQ\‘

Tarks veren Jonkguprun x'e bdgli idacker
Foa= 18x — ’39‘_';@ > Fla=18_axG=0

f{l(g_ﬁ) = 48.2‘(7,\ —lgrﬁ—_/lgﬁ/
/4

S Ftr)= 41 -anr-o

\CiLMATEMATIK

/
y 0

» X
4\

y =f(x)

Yukarida, y = f(x) paraboll y = 4 dogrusuna A noktasinda

tegettir.
‘/ a@d moksimum nokta
4 AllL4)
/ i dsordinatior 4(?lqm
/ i M4=5 cur

—‘a[ 0 -2+i q'\
_z
L
10. e f(x), tim reel sayilarda tlrevlenebilir azalan bir fonk-

siyondur.

e f(x) fonksiyonunun egimi sifir olan herhangi bir teget
dogrusu yoktur.

ng\i ‘nu*\ovsi bir noldada

sl omayan R rﬁ)nknignu
+im reed sqylor (ain o3dlan bim
,?on\m‘uov\ ise Aum reel sQylar
iein R'v) 20 an

f(x)+(2-x)
X+3

<0

26a. @)
N @c-(-s)
—_ ——F
_.‘.
Yo o\mabdu.

<0 wlv";:lfgf ‘ain

2-

—_—

x+4

~x+3=29
xX=-1

2~-x=0
x=2

-4 2
% | — S8
TN (IS 4/7%// -

—_—

G 62am

wuz (-3,2) olmalidie
D oralilchalu Jumsg_g ar



TUREV I

Karma Test -3

11. a,b € Z olmak uizere, 13.
f(x) = x3

gx)=(@-2)x%+ (b —3)x + 2

f(x) = x3 — 9x — 1

-f(-x) x-9x > Rla= 4x'-9
5 2oa=9 &= 03 %=\

fonksiyonlari veriliyor. x=-Y1

f(x) ve g(x) fonksiyonlarinin ortak 6zelligi her ikisinin de ar- e 3
tan olmasidir. = = ,11, + 3¢ \3) = 6¥3-1
\ _ -\a)=
F (x) -+
9 = (a-2) 6 Co=0) +2, —fbnk.s‘ij:nu fatn 'F"‘] /\-/ -‘f-(ﬁ) = -6fa-t
-'E(e\ ==\
02 dsayds parabolik bt ffo\kejm olural) z !
\L ~
7/

Gm,&'ﬂ\' u vey m olurdu. Z)aima
ortan  diyemeadic. ':Do\qglm&la'
o= olwmal \ Nani 9= (b-3). >+

l?(x)
Jeuin de- 65‘"\1 Porih R, artan S rusal /-E\ V3 /
rgh\u\\:yn olmeal. b-3%05 owal. / -3 \

b5a Joz=92 tie 8¢S D olu~

o+b -\-oplqvw\nm en kucule "“ﬁmsﬁ\j\ &%«\
6 olur zekhinde. olmalr P secentk

= o
x C QL‘
'—
<
=
w
A A =
=
=
X 6 — X X L2
a a'
B C B 6—x C
I I
ABC dik t¢geninin iki dik kenarinin toplaminin 6 oldugunu .
Py
sOyleyen bir 6gretmen, 6grencilerine Alan(ABC) nin alabi- 14. f(X) = (x +3)2+ (x=1) * (x —4) = (x+19) . (?3‘57‘-4‘4-\
lecegdi maksimum degeri soruyor. C6zUmu yapmaya c¢ali- . -
san Eray adindaki bir 6grenci yanhslikla bir dik kenar ile hi- fonksiyonu veriliyor.
potenls uzunlugu toplamini 6 alip farkli bir cevaba ulasi- ) )
yor. | 3 Xzl ve x=4 Y& X elsenini kepyor
! A"")// ‘\\ . X=-0 ‘e x ekoenine —-k@*
1 -+ .
i ) ’ é’(wl
1 o,
: \ . \
® : ® oo “ : \I'X
| Gevnes sa.b:E_-‘br- ua -4 = 3 o 'L
ik Lenarlar -‘oflm‘ P ‘:b\al .
sabit olan bir &Lu@mm :I lain u;\ﬂeéml:r “"8"“ I on
alanun en bayile el@en I Seclmels &(—‘0<° o%a \A’) -{—'(ﬂ. 'F’(')“’
:;m uaawm' i lei 2konar | Genne = Xt b1 16— _1_'(__'9-;0 oo noldka
L a Sewmelisfin. ! =2 ‘e =
®= ‘:g;m Y : o 'zne ‘ olur— *‘(0 <o araln \/’B) ted) o
I ° [}
(5)70 Ordan "|x=cdaki eSim
: A0 ,g—ﬂdu Q%M‘"M\"‘U‘L \/c) fea<o
( £\ arlen-)ecy), @‘(5-)

o£-ol = 49 -9 =l5‘ %(X} 2(0‘_‘.3)(0( W) + (x4 (Q.X—S“) /D) ,r'ul<.F’(6)

£)%0 [€) fareo |




TUREV

| Karma Test - 4
.
1.  P(x), ikinci dereceden bir polinom fonksiyondur. 4. AY d

5 Aoniabx+c = ax1+$l_ox+4c- 20=4b b=o
i Cz4c Hc=0

3.

P(2x) = 4 + P(x)
Pex) = oxclox+ e
Pax) = 400+ Loxtc

2 =4.Prx) > gaxt:2bxrc = 4 (Oxbxic)

Olmal;.

—
D= ax?t olur. PUx) = 20

P'le) = 1200 ’&

Plte)

Pi(2)

o =\l 5
2 e A
e —
%:%-U-{-S D=-4%+t4 x
=
d_ds dy Ay g, B
dx du dv dx 2 -
v-aw et olu‘—. =
R | =
(&)
-

f(x) = x3 = x2 egrisinin A(~1, —2) noktasindaki tegeti, egri-
yi bir B noktasinda kesiyor.

d d Ao’ﬁr\u-muf\ ent-

lemini \eulaQum -
Egim R'e)
#‘(’K) = G’)C’L—ioc
$(-)=5 cegrm)
Denklemi a—(—ﬂ) =5 (x—(-n)

3

8 =A% +38 olur
ortak Co90m Nowypalum .
ol = Axtd > ot fx-9=0

/

3
X ko2 " nl fn_1=0
e

9(1-(9(-&() — (ﬂfxq...ﬁ‘x_‘, g)= o
xHoett) — (2x44) (xt) =O
@‘“‘0( xEt2x-8) =0 (=) Ux-1)=0

E ( A B \ )
y=2-x?

ABCD bir dikdértgen, d dogrusu f fonksiyonunun grafigine
D noktasinda tegettir.

m(DEA) = 45°
A noldosiun opslsi & obun.
Bu noldadaly ™m
8(.0\ = —Do=don4s”
Q20=4L S5 0= -'_q_l

4-%)=

y = ()

y = f(x) fonksiyonunun x = a ve x = b noktalarindaki teget-
leri dik kesismektedir.

g(x) = (fo f)(x)
X0 mokdasndaki eqim  p'a)| THer ok
x=lp noktasindeli equm .f-‘(b\ ?::?;g:—(
Jo) ==k oldumn
Fradilden  gonilipor.
9lx)= {'((*-('!‘0-«?‘(90 x=ou iaif,
9(a) = #t( &fg}\-r(“)

{(a) = B G =-
Q(_q)_.f.%ia) \

Verlen loilgler

Wl‘ di~



TUREV

Karma Test - 4

6. Asagida genisleyebilen dikddrtgen seklinde bir masa veril-
migtir.

Masanin normal boyutu ve genisletilmis boyutu asagidaki

gibidir.
Normal Boyut
7-Xx
X+5
Genisletilmis Boyut
X
| |
| |
X
—% =
3-x
X+5 - ex— &
AL*+5

Alom  Veren gm\aaor\ x dnsneen
Al = (£-5). (2%+5)

Allx) = —L.(2%45) + (A-29.2
Alx)= 4xtd=0 = ==

Blw

\CiLMATEMATIK

Ali 1’den 20’ye kadar ileri, Fatih 20’den 1’e kadar geriye
dogru sayarken asagidaki islemleri yapmaktadir.

Ali, sdyledigi her sayinin karesini almaktadir.
Fatih ise soyledigi her sayiyi 8 ile carpmaktadir.

Bdylece bulduklari her sayly1 her asamada toplamaktadir-
lar.

Ali 1 4
Fatih 160 | 152
TOPLAM | 161 | 156
d.odm 2.odim w.ockm
Ali Ilar] ... | x2
Fatih 23898 .. . [x)2
ToPLAM 16 |156 | . - . T
v
x5 (). 8

Toploamin X! b\o@h |£qeLm
Tix)= 7<L—8'x+|68 Tl =0x g=0 = x=4

T(4) =1b-32 H68 = T(4) =452

Asagida bir binanin catisi ve catisi Uzerindeki bir noktaya
monte edilmis canak antenin kargidan gérinusu verilmis-
tir.

AY

Tx+1

Cati

Verilen géruntide; ¢ati ikizkenar G¢gen, ¢canak anten ise

y = egrisinin ikinci bélgedeki bir kismidir.
X+ 1
U:.’.‘_ M Alant veren rgnkéi_xjonun
x4 o cinsinden (fackor
20 (¢
i A(ﬁ‘z —
-0ty "
Al - =2
—o 4
Alo) = ~200 o) — (-0?). (~()
4 = > [§ (—G-ﬂ)"
—_— 0 7 X
O o

2
5 Ala). 02
-a+)>
= 0= 2. olu

A(2)=%= 4 bt clor



TUREV

Karma Test - 4

Yukarida AEFKLM duzgln altigeni ve ABCD karesi veril-
migtir.
|AK| + 2|AB| = 12 birim
F E
|Axl+2\Agl=12
x
= \ARI= 12 -9x
@azaun q\'hoenebx\,
[l= | ma | = 12522 6- x
-
<
Lot Gere (MAA) =12 F
-
Gewuresi bilinen uzgemn ’-
e aloapnm en\a\&juk g
-

x \eln etkenar u
W Seuwelasiz. ¢

Alan (MAD) = @ =213 brolur,

b -x

10. 0 <a <1 olmak tizere,

Mert’in bir hedefi vurma olasiligr a’dir.

\/Mer’c( in receli

X Mert'in iedelr vuramawa o\q.u\ng\ A-o din

vurmoL olasligl | oL lse

Qoky XXV seldnde olmads.
‘a-alm%ca 1. atula vurma o\ns\le\mm

CJV\S\N:E,\ { éﬁdca(

P ()= (l-edi-0) oL Pla) = (t-0)> &

Q

PUo) = 2.(1-0).(=). ok + (1~a)* L
Pz (-a) (-3a) =0 3 a=|

Kern olanhi
olamas.

11.

12.

e f: R — Rtanimh ve her noktada tirevli bir fonksiyon-
dur.

e ffonksiyonu [-1, 5] aralifinda azalandir.

I.  Fonksiyon [-1, 5] arahdinda bire birdir.
. f(3)>0
. (0) > f(2)

Grafik 4emsilen
W&I ) '\/:[ . ﬂ\\jSun “anim QM\\S\"&

daimo orfan Veya dasmak
@ *alan ePo\laabo\lw Yoire oirckr

. XT . 6rofik Gaednde opiidmc
:. dtene R'(N=0 “Glabilir

1
[

3 5 dz&,x)
\/m. cﬁ a2aan &r\\m)j)f\

o\Qﬁun&r\
0 2 iken &) YRD)dn

\y

LA

> X

0 b\
y =1'(x)

Yukarida, y = f(x) fonksiyonunun ikinci tirevinin grafigi ve-
rilmistir.
fi(x) = —3x2 + 2ax + 6

:Foq- -ax +'2Ax+6 S :f. (x\ ==6%+200
6raftlen :f."(o\ =6 —? (0) Lo=4

4
P
Sa=2
> X

o ¥-"(x)= -ext4

F"‘) %(b\ o) o\Axaundar\
..6\01-4—0 '%b /3




TUREV
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3

» X

Karma Test - 4
|
13. AY 15. f(x) =x*+bx3 +cx? + dx + e
fonksiyonunun grafigi asagidaki gibidir.
B(b, 8) Ay
Aa, 2) E
/:K = 5
/ D \o [ \
—1&/2
y =1(x)

Yukarida, y = f(x) fonksiyonunun grafigi verilmigtir.

ABCD bir dik yamuk, A(a, 2), B(b, 8) ve A(ABCD) =
dir.

40 br2

B(0.8)

(847)(b-a)
2

A(ABRCD) =

=> 10 (b-a)=Fox

ba=g7]5%
=f0) o
=
=
\a-&:@ 2
0‘\_// b
4 %)

U%m 8,\;;.3—.|¢ B Sew\%l‘nw

14. f threvlenebilir bir fonksiyon olmak Uzere,
(x=2)+fi(x)<0
Kalden -\ we 2

Setmeld
esiksiatiginin  co2um Kumesi [

A=9

2]u]50)

olduBuna Janb ad2am Jabosy asdydali pybr
olmol i {(x\ aarpgnunin \8den
TR
% -\ 2 5 /g 0 in ba:b{'ﬁ%l:l
| " , ;
Py | + P— 4+ 4 — neqa¥if almali.
,{.('x] iain qyn ki~ hHoJPa(an
n -t 5 x--\ ;Fraﬂ icin Yerel minimum
') _? + 4 — fokde oldd ngm 3M-¥k
'ff'ﬂ ‘F"‘) 4 br tlderirse. dix0) tain

- L= 0 Jerel winmum nadanin
apsisi oo

‘?(”‘) —pmksigar\umn bﬂékﬂ"‘se_\j\.ﬂ 1 ve kolder
2 ve Ak x=1 e cift kol keke salphn.

-,

o Hiox Y exe dx v o (el oD (e )2

x=0 {an < -8

x=A jain  1abtced4+(8) = -8 D b+ceal=?

x=-\ lain {—\O+C—<§—l8 =0 = —b+Q—d=4q—
+

16. f(x) = (x=1)3 ¢ (x + 1)2

fonksiyonu veriliyor.

9 2
I. 8(9:)_— () (1) (<)

X

2
%a('x)=(’¥—0g (2t1)  isaneint inceliyelim.

o=\ = -\

4t
4=
x ekseni Lsfirdes yar alin

oc
.f (x)

0. Wnd) = () ( 'X—Qg(’x-(-l)&

h (s = = (i) T (o)™
e

- 4

) —

\V4

’)(;_L

x
'\, (x) — -

——

x eksen! Ystinde yer almaz.

W ke = (L) (X—l)q(’x-(-f)l

X

k() =% (%=0) () (x-l)gf'xﬂ)i

o wfi L
-l o 4
Il El E

x elpeninin  Lshandey g aur



| Karma Test - 5
|
1 AY 3. Asagida bir dagin bir kesiti gosterilmistir. Gosterilen kesit
v =) Ucuncl dereceden bir polinom fonksiyonun grafiginin bir
kismidir.
40
-2 o 3 . x
/ 0
y= x3 - 9x
d—¢ o ° YER
-6 A B C

Yukarida f fonksiyonunun grafigi verilmigtir.

Axt4 > X<Lo
&"‘):
v -6 , X0

Qx4 = w—”H—(—)‘ = Dxt4d = L 3X=~(

XD Tain
f

x

[

-.L‘\'4 =9 2 ;
w

=

=

]

2. TS
]

Sekilde, f(x) ve g(x) fonksiyonlarinin grafikleri ve d,, d, dog-
rular verilmistir.

d; Ld, ve (fog)(x)=x3—nx+3
(’?’oa)(‘x)— 9< —nx+ A3 (E'sl HISIN her il ")nlwﬁm.'\

iy O\Qle)
%ICS(QQ\.&‘(Q= anlon (x=-2 Ic.tr\)
rafk deernckn

6
'?' 2(4'— o). 9'¢-A =12-n ( 9= 4 ve
a, 1 d; adigundon
’Fl(4\-a((-9—) =42-N i 12_ dlﬁ(
—— ‘? (4\-3(-2) =" )

AR
- = A2-n

% n=13 olurr

Bir ucak dogrusal d pistinin A noktasina gelince belli bir
aclyla havalanmig ve dogrusal bir yol izleyerek dagi teget

gecmigtir.
é)onkiijavumn Mir N orzelim

Lé: (% -1)(x4a) x elrenint ek

Y= 'xS—Sx

notdalartn

aps'st  —4 , 0 ve 1 Y Bozobay moahiHT.
8:%1— SX
:
1
1
! o
A B3 o Co\/J T
et M oldas o c(-3,0) omall
Cevap —2 olabilir @ T
4. 3
/ =
r\aﬂ a'x Xz=o nolkdasinde aiilen

-E%\JH x eksenini aPsir'. 2

olon nokhade kessin.

\ .
! . x=o nokdasindals .\@uhn

o) oo 2% -eﬁ*w\\'
J(a\ 0t 2

(@e®)

_\;L
ili noktas1 bilinen

dognmun @m‘

y (8Y=13"-a%

Cn ?3-) noldas




TUREV

Karma Test -5

«
Sekil2 12-2 (iﬁ)
—————
1229 —5¢
Bir kenari 12 cm olan kare seklindeki bir kartonun dért ko-

Sekil 3

sesinden bir kenari (% + y) cm olan kare seklinde 4 es par-

ca kesilip atiliyor. Kalan parca kesikli yerlerden katlanip Se-
kil 3’teki bir kenari x cm olan kare tabanli kutu yapiliyor.

Ly+2x=12 > y=6-% 2~ 2(6-n)-X

26-~x ;::Q?m ” '{\oq’sh
ko
x N = w.%x.(6-x)
Vi) = 6x2_ x 3
SV 2x-0x220 B xoq Y@)=32,
6. Asagidaki sekilde kesin olan bilgiler,
e ABC Uc¢gendir.

\

o m(A) = 30°dir.
o A(ABC) = 9 br2 dir.

30°

B C

Sekilde; AB, AC, BC uzunluklari ile B ve C acilarinin dlgu-
leri yukarida belirtilen kesin bilgiler korunacak bicimde de-

gisebilirg

A .
Alan(ABC) = Z- b.c.sinde

9= .:‘I-lo.c.

_‘ZA_ > b.C:Qé

bre nin en kudwil

Qle'ﬂ?en' ‘ain

T = 06 2D | Ny — - b: ;\
(A=c+38 5 T)=t g_%_o b:c_ﬁl 6

\CiLM\TEMATIK

Yukarida verilen sekilde d dogrusu ile ABCD dikdértgeni-
nin ortak noktasi C olmak lizere, A noktasi sabit bir nokta-
dir.
£ sabvit Voir sayt olmak uwere

g=x Aon deren rkgipn

A= % .(4 =)
Al £-~ =X =D K=

-C b Y7,

8.

\

i
D
%
5&/2:7\ 'l('l.
S/ & D % A

Agchd bir tave, ; A noddasinin Y=7

do"anmne: _gfmc)w’s\.' Al neaddas

Yeloen ! §pedade, vo oAl= 2140\

ol&.rcgu seldi\den spriliyor

Cevap I,‘ﬂ_wm."\;.ir.‘

Kisa kenari x birim ve alani 2000 br? olan bir dikdértgen-
den x tane yan yana dizerek asagida mavi renkle gosteri-
len dikdortgen elde edilmigtir.

X X X X
Z000
-t x
X N % X
\ —

A Yone, ue..-n\u%u\ %% =K ola
Cevrenin ~ cinsinden es(t
— 2 2000

% 99=\oo° =2 >x=\0 olur

' q(uﬂ: éooc olur



TUREV

| Karma Test -5
N
9. f(x) = (3x2 — 6x + a)2 11. Ay y =)
-P?m]:.Q,(ze-G'x+a)_(6'x-6) c 5
[T

ifadessinin isapet d—@&\‘l‘"&\j‘l‘

v sk varda

Fod = 2(axE6x+Q) o A

= X -bx+ CG'X—é)
l/ > X
Aco 0 i
16-4.3.00 £ -

J Lo
Yukarida verilen dik koordinat sisteminde ABCD bir dik ya-
muktur.

[AD], f(x) = x3 — 9x2 + 24x — 16
egrisine A noktasinda tegettir.

Lo = x = g x2gx -

3 Pla)= A 18424
2= 8 (x=6xt8) =5

arcl. 6lor . e

10. y = f(x) fonksiyonunun tlrevinin grafigi agagida verilmistir.

i &((n] +¥ ‘§>+
6

1 x x| 2
=
<
= 7N A
E 2 f2)=4
= .-f-(e}:.'bo
= Alon (ABCD) =(‘ﬂ)_‘.é =64 br
(&) 2.
-
12. Ay
y =f(x) = X2
) ) y =9(x)
I. f(x) fonksiyonunun yerel maksimum noktasinin ap-
sisi 4 tdr.
A(2, 4)

II. f(x) — 3x fonksiyonu daima azalandir.

lll. f(2 — x) fonksiyonunun ekstremum noktalarinin ap-
sisler toplami 1 dir.

Yukarida, y = f(x) = x2 egrisine tizerindeki A(2, 4) noktasin-
dan y = g(x) teget dogrusu ciziliyor.

fN =" pllazox 22 =4

\/ T Max. Yardan x=2 el Jegetn B
. g(qc\ 1% % -?—(’k] A <20 ( a—3\=w\.(x—x0
ot o — — —4 = 4 (%-2)
lou.aﬂu'\dat\ {;(‘q Ax 6& eﬁmm“vq_ o' vnolthas) % 4 4 ~ .
a rolandu— c\:‘\u';:/\.\ Qdpranun 5 ger= 4x 4
'/

dex).g e = X (4x-4)

- @'(Q—x‘) iain  ekahnena nochalar ,  ‘>@- 9)“] 9-><(4’K—4\)+K 4/
= 9-’?((6')(—4 _
e wE I09Y seas xzo =ty —(19)(5)



TUREV

Karma Test -5

13. a<b<0<c<d olmak Uzere,
f(x) = (x—a) * (x=b)2+ (x—c)2+ (x —d)
fonksiyonu veriliyor.
g(oﬂ n \l?—mﬂ-i?m' i elim.
Jox

,f.'(c\w.\?o
Az 2 Jo}?wxir\ or~hs YW
m'bq\d«’i)‘mc\,an %—“(4 <D
x=b+l noktasimn )na.wef qm&‘é\q
acrdx?m\' \a‘\wush'ﬁ‘mf’l-ﬁ\ﬂf\ CPWLMMQ/{\

Yanliy weyo c:\t@m clalolirs
Cu}q? E Scu,n(:qn'cuv\.

14. AY

y =f(x)

e
f(x) = (x + 2) » (X2 + ax + b)

fonksi;:?Aun grafigi veriliyor.
xeD=0 =D HK=-L x elksenins Jer
nolchada k-zohg_\nalen ‘x'L—mnH-\o tain A40O
Kosulu soglanmals ! | o= 410 <O|
?—’(x} = RAHOX+D 4 (%~ T) (2%+00)
2'(x)= 8+ (01 D x + a0
x=0 da gerel wnininmm ol&:gw\c\wr\
Ploro S 2a+b=0> b=-2a
o'+8a <0 3§ alad) L0

/S L
o -2

\CiLMATEMATIK

a -8 °

=
= _~a-450
1'6) = x (O 2064) =0 = %X= "3 ;
old\q\&f\ch(\ QL—?— =D _&Q/A‘QLA
-1-6-5 —4-—ﬂ =

T — -8«ac QMO

15.

fx) = x5+ x + 1

_?(qq SPVENT > .g.‘(qc] = AL

Tuim gerelc soylor Vain
&‘(x‘] SO0 oléu.?ur\dar\
;\),‘m\ douma ortancshrs

Bu kosulu s(k%\%an el secnek 8 <l

16. fx)=x3+3x2—ax +6

'Fof\h»' nun  bire-bir w drden olmas; vaia
bazatsoy Po‘ul-i‘-{- oldnfj\mdnn datmo
ordan ( e\wtrem nolkte \doh) olmaat Omh":
\
,? ()= Ax=bx —a i&ae\u.‘ iain A LO olmali.

16-4.3(~-a)20 = J2a £-06
D ast -3 olmal,

1.C
9.D

2.A 3.D 4C b5E 6.E 7.E 8B
10.E 11.D 12.B 13.E 14.D 15.B 16.B




TUREV

| Karma Test - 6
.
1 AY 3. Asagida f fonksiyonunun grafigi verilmistir.
y=x d f:00,0) — R
\Y
A /S
4----n-- » T y =f(x)
o] /B C > X 5 ya
7
Lx---- :
b *""’\i
d dogrusu y = x2 paraboliine apsisi 2 olan A noktasinda te- ////'.:. : } > X
gettir. of « 2__ %
x-2

@\=4
A noltas ivun oo dinah

(24)
xé'('x)= 2x , U‘(q_)-.q
d dogrusunun -eSFMA

4

(=8

3L
d el&am;.smun e—%(m{ 4 ol&gunclan

A roldaswun apsia’ A oem
x
& ouid upulonira 4% % 5
=16
m (Be) = 4% ol ;
%T- c A(ABC)';L%'-:M' olun;
-
)
2. f(x) =x2—4x + 3 -
() = x 4%t 3
P =04
%—( —\\ =8
E N 2 f.l(-q: -b
=40 ! 3
A T Y=t ddgron (-1 8) noxtasm—
don gecen v
-6 olon dogwm -
Tepe nolckasin dalw nun ;’(‘U\UQAM\'
—\dﬁd—\' $ ()= 2x-4=0 y-8= x4)
N
= aa— bx t2

F)=-2 Y=ok dogasucdun

& -1 ve \C)—_-bfx-&z d&?m«low’\dq
orkale B dw d_o.?\hraa_

— = —bxt2 = 'x—_-fz olun

g(x) fonksiyonu 0’dan x’e kadar f(x) fonksiyonunun x ekse-
ni ile olusturdugu kapal bélgenin alani olmak uzere,

\/I. g(x) fonksiyonu x = 2'de sureklidir.
V. g(x) fonksiyonu x = 2’'de tirevlidir.

XU g'3) = o'dir.
x-;fx Xz < xco
Y= 5, 2 gm=
2 40x), X702 ax—4 , x>2
Lim gedelim 90) =9@) [y e suros
x—=9t x-9" <
"
4 A 4 x> 2 fui
INONES '27) x=2 deHineuli 9’((«1-—-4
4 = 4 g'a)=4
4. y
| y =f(x)
----- 2
-3
» X

Sekilde [-3, 1] araliginda tanimli y = f(x) fonksiyonunun gra-
figi verilmistir.
? M Mabimumn nelha,

4 R
| Ak Ay amonda r@(ﬂ in
L A, on bigil degen oldi@un -

dﬁ’\ wmutlel ~ waksi mum
nsckador

i

N

Jerd Minimum nolktea

vy W o d‘_n %I.‘ b“alm
Jeneh wain Ancale. Stort nogka | T E8Ap
 olcka ve ) (< Vi) £ sequnay
elq%m -2 dev, < :
AYni 2awme £exd in
en buuilk <leR e din LuHak minimumcisn



Karma Test - 6
|

5. o) 7. Ay

Yukarida, y = f(x) fonksiyonunun grafigi verilmistir.

a cm uzunlugundaki bir tel bukulerek sekildeki gibi bir dai-
re dilimi elde ediliyor.

L im 2@

h-0 h

Il. [2, 5] araliginda f fonksiyonunun ortalama

degisim hiz % tar.

. (1) > (5)
\A. Erad khen ,?_((a_'\ =0, %‘(6\—_0
'V'_"-*_‘“)_ﬁ‘_(_) pla)= pla) =o

h—%e

. [9..5] e/oa\ minda orhelomo Qa’.Sl'-s-‘m
s %m %m 1-3. = Hir

5 -9 a
\/m $ (l‘)> o rF (7\ =O o\%\xn&/\_
20> P Him

'LMgEéJIATiK

T w Iy
8. : Rolle Teoremi:

§f : [a, b] — R fonksiyonu surekli ve Vx € (a, b) icin :
< tirevlenebilir olsun. Eger f(a) = f(b) ise (a, b) araliginda :
: f'(c) = 0 olacak sekilde en az bir ¢ sayisi vardir.

Oduil téreninde verilmek (izere, kristalden yapilmis bir kiip f(x) = (x—2) + (x + 5) + 3

Uzerine yine kristalden yapilmis bir klre yerlestirilecektir.

Kirenin yuzeyi ile kiiptn tabaninin agirhk merkezi arasin- Bu analikha et 0 Japan aslda

daki maksimum uzaklik 2 birimdir.
__,(L‘(,x)= (x+R) +(%-2) = 242

Kirentn (xjufu:j alown 4-1:"\’" :
= -?'(x)—.n'x-(-ﬂ:o > "‘=-I
Wiban  sJae) elon 6. (2-20)
Toplom alevvun  ~ ciﬂs«r\ l qunm
T = grtt b(2- 2%
T\ = 8 T4 (22 .C-2) =0

D RTr+48r =48 .
= C(8T+43) =4% D M=T5¢

TUREV —



TUREV

Karma Test - 6

9. Sekilde kalinliklar 6nemsenmeyen 10 cm ve 5 cm uzunlu-
gunda iki cubuk gdsterilmistir.

Bu ¢cubuklar birbirine B noktasinda sabitlenmis olup bu ¢u-
buklardan birinin hareket etmesi digerini de harekete gegcir-

mektedir.
v~ A

10 cm

:. 5cm

B C

AB cubugu B noktasi sabit kalmak Gzere sol tarafa dogru
iteklendiginde sistem sol tarafa asagidaki gibi hareket ede-
rek devrilmigtir.

¢ a

C
B
C
A :
A A
ADB , BEC

ve benzerlle
ovan [(O:5=92

2a4b i#odun‘mp\ en :El;.:f'ik, &z’g-eﬂm' ishprun
o b= 25 3 b= .,! ak-a* olc\u’sw\dqa.
Qa4 ";ﬂélﬂtlru'l\ o\ Q‘ns‘f\&x\ C&I’h.)
$lod= 204 Vzn ot > .f.'(a\ -0 + =22

ﬂ.\l.'Ui-o«"
Q.\J 2Lh-a* =0 %ﬂ@ﬁ—m’)—-@"‘ = a=2Y5

Favs)= 40F +H= A re

=0

|
10. AY §(4)=0
y = f(x)

/
4&\‘%/3 4 5\4{(‘6):°
X

x5 tain £(10

,gl(')..)'; o

Yukarida, y = f(x) fonksiyonunun grafigi verilmistir.

~. {’-'(x\ 4o
< Ty
X=2 ,X=4,

X=0 K= 5

°o 2 4 ~
+t—%+t—¢ +
Catum ey o) v T44)

Bu arelilctald % “Lawusgyﬂm "loFlo/m1
O+ L-(-Q_-(-4+6= AL <l

x
f-'(x)

\CiLM\TEMATIK

S—(a+1)x2+3x—4

. y =X
“’-lx)‘&\f +bx%ex+d

'x] —oxle¢barcr+d

ardan do-ma arfan
N A“‘M 2 d TUM Jlﬁdw PO‘M"HF G”\'M“
4'(’]‘3“’ +2brtc f_‘(,‘\=aax"-+ 2bx+C
ain AL O cin A O olmali.

&= rxo—(cnO <y Ax -4
> 3‘; At — 2ot +2
4(a+)t-q.2.4 <°
= -2 &l <q

A <0 oalinng

coxt <
-4 <@ 2

o N\ en aaulke “omsay cj '
-1 RN




TUREV

Karma Test -7

c:\'-\-h‘gﬂ\ her Vet ‘I'QN(FW\W\ Y
dl—s‘skem‘ﬂl_ b&?‘\ ~+irensing alelim,
,?‘('y-;_\h-\-;'(fz-g): x4 (x=2 ve y=o
{ein )
P(N+4D =16 5 £D=8 ol
2. Ay

s

Sekilde, f(x) fonksiyonunun x = 0, x = 3 noktalarindaki te-
get dogrular verilmistir.

9(x) = (fo Hx)

x=b Ve %=1 noldolanndaki +Serer
dik oldu.%u.f\da.n der,

2'(e). (A =-L olur.

M- Wy =~ \

90 = > 3’(x)=«{3‘(%(«ﬂ. Rex)
xX=0 (ain 8’(6\: -F ((hgv(:ﬂ- IFl(o)
3

- 4. Fe)

-A

\CiLM\TEMATIK

3. f(x) =x — x2 + [2x — a| /qz%im\«\w«:
k.
fonksiyonu veriliyor. E
S - %rs&\:«—'xm-t 2x-&

'XC% -—9_‘2(::) -'—’X—'X‘L—l'x-(ot
=) 3ler) = r-2me—2 =4 D=t

-2co0 ¢ 2.

—2_- =
,3,@‘(,:): {-Let+l =L S
a

[0}
_\<2

_e<,gak>

P ~1,0013

3 Ravil Fawsan g

ol\iv,

3 A% 3

4. y=x3-xegrisinin,
/2 . o
e X=-— 3 apsisli noktasindaki tegeti d,,
e orijindeki tegeti d,
® XxX= L apsisli noktasindaki tegeti ds,
V3
\/I. dy Ld,
\/ . ds, egrinin yerel minimum noktasindan geger.
\/III. dy, d, ve d, arasindaki kapali bolge ikizkenar dik
dcgendir.
e A V4
34__ AL L) ?'x - /h\ "%
cend g 9+
- 24
)
nede
( Z ) A te)= -\ rd =0
‘d(‘w[:)‘ > 3=V, 9
m, ML MS
X elpens tle x ek \5
pozitit glu 4°lk (e poerht Mooy
o gepar Jonla 4157 oS,
da , Jerel min
dy S apar rgouq&::
- . gecen
4 Tuw owncaller a@m&\

135°

N

T_w- T



I— TUREV
Karma Test - 7

5. Al Emir, gevresi 48 cm olan ABCD dikdértgeni bicimindeki 6. z_.-n_a
kartonu 6nce asagidaki gibi 4 es dikdoértgen parcaya ayiri- *

yor.
b 7 o

~l ; _________________ B b i ’ b
I - 20 £2.0 o

Yukaridaki seklin alt tarafi dikdértgen Ust tarafi yarim dai-
redir.
Cenre -’L_‘t\a;q + 20420 =

. oL+ 20 <2 b =12

Alon '“—;,:_’,‘t—\- 2ab
Alowun o onsinden eesiky

A(a\— Tat +2a (C ]_q_,_'n—q')___q)é; A(cﬂ—-z-\a({l—'ﬂa-ia\

l Al)=Tl.oa+12-Ta -2 + Q. (-x-2) =©

N = (4+n).a=\0_ = = “l:ﬁ

odoooo

7. y

Meydana gelen 4 parcadan birini tekrar dort es dikdértgen
parcaya béluyor. Ali Emir, bdylelikle 3 blyik ve 4 kicuk ol-

\CiLM\TEMATIK

mak Uzere toplam 7 parga karton elde edilmigtir.
a
2 // //// )5 L aaifPangl |
// _4 Of «&— _y P(%, o)

o 12- Dik koordinat sisteminde A, B ve P eksenler Gizerindedir.
x ekseni tzerindeki iskelenin P noktasinda bulunan bir g6z-
lemci A ve B noktalarina bagl olan tekneyi gézlemlemek-
tedir.

-
2{ A(0, 20) ve B(0, 40) dir.
Ao toplomimn o cinsinden  eerts’ selle ?gw’ ot =0l

A(OL\— = (H_——- + @ 4) 4 Jomta-b) = Fan oo

A—(a\:@o&—g-r 02 ﬁ%A‘(g\:c—“‘i*‘%_% 44Mo.knb
4 Ao _ 22 1_;3
Alla)= =0 D 0= o T +en A ewa0
N2 Xt 2
2
_ 20% Y )_%('x +§o0) — 40>¢=°
AD)=6.6+ 3.23=45% olur. Ald)= = All) =
Z oo (x%8o0)™

2 ‘2-.9;{":9—0.800 - ')(:9-0(;.

?




Karma Test -7

TUREV

8. Asagida f ve f' fonksiyonlarinin grafigi verilmistir.

A

a € R olmak tizere B noktasinin ordinati a2 — 2a + 10 br dir.

Ay
—_— Qe o—f(x)
e
5 / T > X
M ,
:—? ™~ _ota"hﬂo( ////o
3

Aow =
t

Alomin O cin sinden eark’ Ala) =

0 2-2040 K~

Alla=90-2=0 = &=\

A’((\: {-2+¢l0

= 9 ol

Sekilde, y = f!(x) fonksiyonunun grafigi verilmistir.

f fonksiyonunun yerel maksimum noktalari arasindaki uzak-

9. 1
+
i
_2 - E iy’
IlkJ_blrlmdlr
x| 2 O
e =% —éf+d,_

o)
280 (2,8449)
w

dm\ Mub\ mum
ol ale.

Aralorn dald uralcik.

o%-2a+(0

\CiLM\TEMATIK

10. a € R olmak tzere; Ali, f(x)

= x3 + a fonksiyonunu yaziyor

ve arkadagi Omer'den a yerine bir sayi yazmasini istiyor.

Omer istedigi bir saylyi yazdiktan sonra fonksiyonun grafi-
gini ciziyorlar.

Eger fonksiyon x eksenini sadece bir noktada kesiyorsa Ali,
birden fazla noktada kesiyorsa oyunu Omer kazanacaktir.

g3

.f.('x]='x°+og > ,.f.‘(x\=:\x 20
ol&ﬁuﬂdcw\ "‘f""‘“ artanckr

Gercle sqyillerda “anwaly

&f MYy ark(\

eghc\ ’90\\‘0!50\\& x eloenini \oir nokta oo keser.

(Do\cwuu\q Jartsmog her kosu\da A\ kasamn

11.

vaqr:

f(x) =

D .sem,'c',‘-' der—

2x3 — 9ax2 + 12a2x + 1

a > 0 olmak Uzere f(x) fonksiyonu veriliyor.

f(x) fonksiyonunun x = p ve x = q apsisli noktalarinda sira-
siyla yerel maksimum ve yerel minumumu vardir.

VB3 -2-2)% (fm-grg)t
£9= 25+ @(ﬂ $ -1))

64 = @m -f;(-'n)
- ‘gm-#t -0\

x ? A
s Yored
Malcs.

Atn,

£ 1= & x48oux +24%

pra=s_ (F=4)

P'q = 4&

q*‘f
Peq=aa
6=1%% > a1

olur
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Karma Test - 8

1. Vx,y €R icin,
f(x +y) =f(x) + f(y)

fonksiyonu tanimlaniyor.

4. Yarigapi r birim olan bir kiirenin hacmi, V = %nrs

ve yuzey
alani, S = 4nr2 formUld ile bulunur.

Sigirilen bir balonun ulastig alan ve hacim degerleri surek-
li not edilmektedir. Herhangi bir anda alan a br? ve hacim

_Y_(.x_.x',x_.__ )= el 4 $ () +-- - + Jex) b br3 tir.
N L i .
25 Yane 20 dany :::: 11;:3 g > (@-b) (A= 4nr— 3“—‘1""3
20 3 (0-‘o3| (f‘\= enur— 4T f‘Lzo
%("C ) = 9-9"?‘(*) = 4Mr(g-MN=2
L]
d (& )\= ol (tz.o-ﬁrrx\)__ o, ‘F'(*) /——— »
ol x Qx =0 r=o 4Tt 'M‘ o
r o 2 r o -
b — b+ §- @v| TR c} -
(>0 2N 04r <4 iain a-a0

N

2. Asagida uguncl dereceden f(x) polinomunun grafigi veril-

0L L ‘uin a~b arntar—

543 ian a-b<o » akb

24rcl iuin a-b glalir

mistir.

F=2 ian a-b enbigile deged aln Nonli Seenet
Ay ) £ dir
"\""J’ 5. Hilmi, bir kartondan kesecegi parcalarla belli bir sabit ha-
} x cimde dik silindir bigiminde bir kutu yapacaktir. Hilmi, kar-
| :; tondan, kutunun tabanlari igin iki daire ve yan yuzey igin bir
! = dikdortgen kesecektir.
! , =
Fom| & 2w < oow mre V olsn .
— \| -
Crafigje ghre 820 olmal VEeres 3 Vet s ho Y
—g-('ﬂ = o.xt (x-2) omal g Tr
‘?_(,‘\ _&(_,Z \ = ?_l(x] = Lﬁ'x-47c) =0 %\% olouny S-= 9. 'ﬂ‘r‘L-(-.')_'lH\.VL

3 =0 VYeua x:-g-

m Max wvioltarun

#(x) \% O.FSI'M' —g— +ar
\ PeATic QoL Uaimui cderece oemlum

¥ arhrmekle ortol

lawasing ea'c

\or iSin

A

3. f:(1,o)— (1, =) olmak tzere,

)=

fonksiyonunu veriliyor.

woldern an hmehic oriolawnay %qumw
ﬂﬁ—q—;’% > {—_3-

Temsi i ave-im ,:g(x\ n =~ ddbg NG,
en Jdakin® noklas: .b) kg
(aub) cialen -\e&ao\- '?Qf‘ald&'ﬁ'
-9
(x\ = =-1
F = (’x () a-Nt
S 4-Va

3&9@3 dowmmn ~  ensekn extn

—_—

S = LTrt4 LN

T
S(A= dur" + %e; Sz 4ar— %‘{=°
2 4nerd =2
2 Wr3= Y
3 2r=h
/""' 3

D,




Karma Test - 8

6. Lfx)=x2+x+1
Il. g(x)= 23 _ox2 4 x
3
1. h(x) = x5 — 1
)<I. ¥(ﬂ=xq‘-v\r.+_\ > ,@'(x\ =A%l =0 3 x.__lll
x Ma
1 =6 +
Fe) \/ daima. artan c!},mcdn;-
1
\/Jl- 90 = ﬁ,_\\- xZaxtex S g -4.x"—z4-x+.L
3'(,:1 = (x-) =0
x '
3'()‘) - \ + dauwm va"lﬁf\.
o9m ~ | &
\/E- heA = 5o-1 S W) = 5xt =0 3 x-o
x (o]
Wt - \ + dJoiman er-teun .
hx) A A
x
=
7. AY =
w
[
-
\ =
2 =
\ o
—
0 3 > X
y =f(x)
AY
y=g'(x)
+
-
-
++ > X
0 =1

"
L

Yukarida, y = f(x) ve y = g'(x) fonksiyonlarinin grafikleri ve-

rilmistir.
@}—5)-f'(x)-3£<)<0 x L 5
] ; i
Dagdlon o //Z’% Z
X=5 o\a rmwx" @ v,/ + 7,/
§ (X140

GH2um ml@ln daks -‘lﬁmﬁﬁgﬂv
- 'J’ll_lzo,‘nq'lgl-—-- N =

6 +F =|G//

9.

ABC lc¢geninin ylksekligi 6 br ve taban uzunlugu 8 br dir.
ABC li¢cgeninin tabanina alani maksimum olan DEKF dik-
doértgeni yerlestiriliyor. Sonrasinda olusan ADE (i¢geninin
tabanina yine alani maksimum olan baska bir dikdértgen
ciziliyor.

Tobom Ve dxksdt.ug\ kel dan

| Ga\’%;n icine aialelo'lece. en

3 loiggile: hacim: dikdérbyenin

alan: t".‘cau\ir\ olommn\_\)ul‘ls\dif-‘

p-———————————- c
A ADFkg) = 4.3= 1%
A A(nun)=2.3g_= 1
z'}L“::I.T
» L LE o AlDFKE) + A(MNTY) =243
-M‘AYI N1' =‘5/,
3 7
I 1
80— g —

a bir gercek sayi olmak Gzere,

f(x) = x3 - 3x2 - 9x — 1
Py BE6x -3 =8 (x*= ax—2) = 3(x-3) (%+1)

fex)
x -\ 3 C1,4) /
fa] +§ -9+ 94—~
Jod /-\__/ a=°‘“‘%‘“\‘\//'“""“
0= 4 a:-u
$(9)= 13 (%-18)
-9 BLOn L& 1
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10. ave b birer pozitif tam sayidir. Gerael soMf lur‘dq 12. x#0 olmak uzere,
Hanmly  f(X)=x5+ax+b ’%’\%or\u v edn. X+X+X+...+X=Xx°

X tane
. 3 tane gercek kokii vardr. Yukarida verilen esitlikte her iki tarafin turevi alinirsa,

1. 1 tane negatif kék vardir. T+1+1+.1=2x

I1l. Fonksiyonun tersi vardir. X=2x

sonucuna ulagilhr.

{ 4
«-?—(’)Q: ’X?\-ux-\-\a > f (X) = Ax &

a0 oldugundan ?‘l(‘ﬂ Yo elur I X4X+...+x=100+x

100 tane
Oa\mo. orton '%v\)cosamdun GCeralk.

. 24+2+2+...+2=2x

say lar—clo Foruml daimo qrrlou'\ e
\o\r' %\lw\ \oiv(b'lf‘ e s Hl. XeX+Xe+...ox=x"?
do\ggbn&ld —\exsi vyordu, X ewenint 10tir;e

00 ne.
"":(L npluhéu kmw R=0O FP‘[O\:b I. ’x _'_‘—’x_‘_"—_“__“. Fx = V00 . X asﬂ-\iﬁ'nde hWer

Pt -han Furevi alinirss

A+ix.... L =100

/ ’ Gwap IL vell i e =i V)

x
- I, 2+49%24.. +2 = 9x c;\"\-\ﬁ'ne‘g he—~ik
N——_—
l} ; xane
ﬁ w _‘.nmg"\ Furewt alinwrso,
-
iz u\b‘" ; 04040+ ... 40 = 2
WM —_' x ~are-
2 o =2 X
11. Bir sit fabrikasi Gstil acik dik dairesel silindir seklinde < -
90 cm3 hacimli aliminyum kutu yapacaktir. U
y yap a. X.®.%..... x= x‘o her ki darafin hirew
W
10 dane,
olinirsa (Cﬂr?umnn ")\“f‘ol;)
Jo S D= 0R
Ty mrthe203henn (Lrrhelelerde o
Yanol Alon =2Trh L’/\\;, —
Taban Al = TIr® 3
h \0. x9 = \0.% \/

3q\mq, I C’_&VQ?

-wf\omjaﬂ oloninin ~ cinsindea eg W'

60‘\—1‘(‘ + — NO > (3(1‘)—;.9.’“(‘—%0_0

> =90

8o
2 f‘-ql -




